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1. feladat: Írja fel az (3, 1, 4)A   és (2,3, 1)B   pontok által meghatározott egyenes 
egyenletét mindkét alakban! Adjon egy további C  pontot, amely rajta van az egyenesen! 
Döntse el, hogy a ( 3, 2, 1)D    pont rajta van-e az egyenesen? 

Megoldás: 

Az egyenes felírásához szükségünk van egy irányvektorra és egy adott pontra. Irányvektor 
lehet az AB


 vektor, az adott pont pedig legyen az A. Mivel ( 1, 4, 5)AB    v


, ezért az 

egyenes paraméteres egyenletrendszere: 

3 , 1 4 , 4 5 ,x t y t z t t R        . 

Mivel az irányvektor egyik komponense sem nulla, ezért mindegyik egyenletet t-re rendezve 
megkapjuk a paraméter nélküli alakot: 

1 4
3

4 5

y z
x

 
   . 

Az egyenes egy tetszőleges pontját kapjuk, ha t-nek adunk egy valós értéket és ezt 
behelyettesítjük az egyenes paraméteres egyenletrendszerébe, így meghatározva a keresett C 
pont ( , , )x y z  koordinátáit.  
Legyen például 2t  , ekkor 1, 7, 2x y z    , tehát az egyenes egy tetszőleges C pontja: 

(1,7, 2)C  . Világos, hogy más t érték esetén az egyenes más-más pontját kapjuk. 

Egy pont akkor van rajta egy egyenesen, ha koordinátái kielégítik az egyenes egyenletét. Ez a 
paraméteres alaknál azt jelenti, hogy minden koordináta értékhez ugyanaz a t érték tartozik. 
Ha ( 3, 2, 1)D    rajta van az egyenesen, akkor D koordinátáit behelyettesítve és az 
egyenletrendszert megoldva mindegyik sorból azonos t-t számolunk. 

5
3 3 6; 4 1 4

4
t t t t          . 

Mivel már az első két sorból különböző t értéket kaptunk, egyértelmű, hogy a D pont nincs 
rajta az egyenesen. 

Megjegyzés: Ha az egyenes felírásánál a B pontot választottuk volna adott pontnak, akkor a 
következő alakot kapnánk: 

2 , 3 4 , 1 5 ,x t y t z t t R        . 

Úgy tűnhet, hogy másik egyenest kaptunk, pedig nem. Ez ugyanaz az egyenes, csak más az 
alakja. 
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Két egyenes párhuzamos, ha irányvektoraik párhuzamosak. Az e egyenes irányvektora 
könnyen kiolvasható: ( 2,1 1)  ev . 

Az f egyenes paraméter nélküli egyenletét alakítsuk vissza a paraméteres formába, hogy az 
irányvektort ki tudjuk olvasni. Tudjuk, hogy 

3 2 1
:1

2 3

y z
f x t

 
    , 

innen: 



Kiolvas

Ha két v

ezért a k
 

3. fela

párh

Megold

Készítsü

 

 

Legyen 
pontja. 
pontunk

Tehát F

sva az f egye

vektor párhu

két egyenes

dat: Írja fe

huzamos egy

dás 

ünk ábrát! 

az általunk
Mivel az e

k. Legyen F

(1, 2, 1)F   .

enes irányv

uzamos, akk

s nem párhu

el az AB sza

yenes param

k keresett e
egyenes az

F az AB szak

 

1 x 
3

2

y 


2 1

3

z
t




ektorát: fv

kor megfele




uzamos. 

akasz felező

méter nélkü

egyenes f. A
AB szakas

kasz felezőp

1

2
f 

2

1
f

 


3

0
f




t x 

t y 

t z 

( 1, 2,1,5 

elő koordiná

1 2 1,5

2 1 1


 

 

őpontján átm

üli egyenleté

Az egyenes 
sz felezőpo
pontja, ekko

2 0

2




( 3)

2

 


( 2)

2

 


1 t   

3 2t     

1 3

2 2
t  . 

5) . 

átáik hánya

5

1
, 

menő, :
x

e

ét, ha (2,A 

felírásához
ontján megy
or annak koo

1 1f   

2 2f    

3 1f    

adosa álland

1 2 2

2 3

y 


1,0)  és (B

 

z kell egy i
y át, ezért 
ordinátái: 

dó. Mivel 

3
y

z   eg

0, 3, 2)  ! 

irányvektora
az lesz a 

yenessel 

a és egy 
rögzített 



Mivel e f , ezért az irányvektoraik párhuzamosak, tehát akár e fv = v  is lehet.  
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4. feladat: Írja fel az A(0, 4, 3)  és ( 3, 1,0)B    végpontokkal rendelkező szakasz A-hoz 

közelebbi harmadoló pontján átmenő, XY  síkra merőleges egyenes paraméteres 
egyenletét! 

Megoldás 

Először keressük meg az A-hoz közelebbi harmadoló AH  pontot. Mivel: 

1 1

2 0 1 ( 3)
1

3
h h

   
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2 2

2 ( 4) 1 ( 1)
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3 3
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2
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A számolt koordinátáknak megfelelően:  

( 1, 3, 2)AH   . 

Az XY síkra merőleges egyenes párhuzamos a z tengellyel, ezért a z tengely irányába mutató 
bármely vektor jó lesz az általunk keresett egyenlet irányvektorának is. Mivel (0,0,1)zv , 

ezért a keresett egyenes: 

1, 3, 2 ,x y z t t R       . 

5. feladat: Írja fel az ABC háromszög A csúcsból induló súlyvonalának egyenletét, ha 
(3,1, 2)A  , ( 3, 1, 4)B    és (1,5, 6)C  . 

Megoldás 

Tudjuk, hogy a súlyvonal a háromszög egyik csúcsát a szemközti oldal felezőpontjával 
összekötő szakasz. Ha F a BC oldal felezőpontja, akkor egy olyan egyenest kell felírnunk, 
amely áthalad az A és F pontokon. 
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