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2 ൑ ݔ ൑ 3. 

Így tehát 

௙ܦ ൌ ሾ2,				3ሿ.  

 

2. feladat: Határozzuk meg az ݂ሺݔሻ ൌ arccos ቀଷ௫ିସ
ଶ
ቁ függvény értelmezési tartományát. 

Megoldás: Most is az a feltétel, hogy 

െ1 ൑ ଷ௫ିସ

ଶ
൑ 1. 

Ekvivalens átalakításokat végezve kapjuk, hogy 

െ2 ൑ ݔ3 െ 4 ൑ 2, 

2 ൑ ݔ3 ൑ 6, 

ଶ

ଷ
൑ ݔ ൑ 2. 

Így végül 

௙ܦ ൌ ቂଶ
ଷ
,				2ቃ.  

 

3. feladat: Határozzuk meg az ݂ሺݔሻ ൌ arcsin ቀ ଶ

௫ିଵ
ቁ	függvény értelmezési tartományát. 

Megoldás: Két kikötést kell tennünk, egyrészt a nevező, másrészt az arcsin miatt. Az osztás 
miatt a nevezőben ݔ െ 1 ് 0								 ⇒ ݔ								 ് 1. 

Az arcsin miatti feltétel az, hogy 

െ1 ൑ ଶ

௫ିଵ
൑ 1. 

Mivel a nevező nem állandó előjelű, két esetet kell vizsgálni, ha pozitív és ha negatív. (A 
nullát már kizártuk.) 

+ - 
Ha ݔ െ 1 ൐ 0, vagyis ݔ ൐ 1, akkor a 

nevezővel beszorozva az eredeti kettős 
egyenlőtlenség azzal ekvivalens, hogy 
െሺݔ െ 1ሻ ൑ 2 ൑ ݔ െ 1. 

Ha ݔ െ 1 ൏ 0 , vagyis ݔ ൏ 1, akkor a 
nevezővel beszorozva az eredeti kettős 
egyenlőtlenség azzal ekvivalens, hogy 

െሺݔ െ 1ሻ ൒ 2 ൒ ݔ െ 1. (Ha negatív 
számmal szorzunk megfordulnak az 
egyenlőtlenségek irányai.) 
 

Ennek megoldáshalmazát jelölje ܪଵ. Ennek megoldáshalmazát jelölje ܪଶ. 
Ennek a két halmaznak az uniója adja ܦ௙-et. 

௙ܦ ൌ ଵܪ ܷ  ଶܪ
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5. feladat: Határozzuk meg az ݂ሺݔሻ ൌ 7 െ 4arctgሺݔ ൅ 1ሻ függvény inverzét. 

Megoldás: Mivel az arctgx függvény szigorúan monoton függvény Թ-en, így van inverz 
függvénye. Rendezzük a következő egyenletet x-re. 

ݕ ൌ 7 െ 4arctgሺݔ ൅ 1ሻ 

ݕ െ 7 ൌ െ4arctgሺݔ ൅ 1ሻ 

ݕ െ 7
െ4

ൌ arctg	ሺݔ ൅ 1ሻ 

Mindkét oldalnak vesszük a tangensét: 

tg ൬
ݕ െ 7
െ4

൰ ൌ tgሺarctg	ሺݔ ൅ 1ሻሻ 

Mivel az inverz függvény inverzét vesszük a jobb oldalon, így a jobb oldal: 

tg ൬
ݕ െ 7
െ4

൰ ൌ ݔ ൅ 1, 

amiből tg ቀ௬ି଻
ିସ
ቁ െ 1 ൌ  .ݔ

Felcserélve a változókat kapjuk, hogy 

ݕ ൌ tg ൬
ݔ െ 7
െ4

൰ െ 1, 

amiből az inverz függvény 

݂ିଵ ൌ tg ൬
ݔ െ 7
െ4

൰ െ 1. 


