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egyenletet ݔ-re, hiszen most azt keressük, hogy mit kell az ݕ ൌ ݂ሺݔሻ ൌ ݔ2 െ 3-al csinálni, 
hogy belőle visszakapjuk az ݔ-et. 

Rendezéssel azt kapjuk, hogy 

ݔ ൌ ௬ାଷ

ଶ
. 

Ebből az inverz függvény képletét úgy kapjuk, hogy az ݕ helyére ݔ-et írunk, mivel a 
függvények argumentumát ݔ-el szoktuk jelölni. Tehát az inverz függvény képlete: 

݂ିଵሺݔሻ ൌ ௫ାଷ

ଶ
ൌ ௫

ଶ
൅ ଷ

ଶ
.  

 

2. feladat: Határozzuk meg az ݂ሺݔሻ ൌ ଷݔ ൅ 1 függvény inverz függvényét. 

Megoldás: Az ݔଷ függvény elemi alapfüggvény, mind az értelmezési tartománya, mind az 
értékkészlete a valós számok halmaza, és szigorúan monoton növő.  

Ugyanezek igazak az ݔଷ ൅ 1				 függvényre is. 

Létezik tehát az inverz függvény, ami szintén minden valós számra értelmezett. Előállítjuk a 
képletét. Megoldjuk ݔ-re az  

ݕ ൌ ଷݔ ൅ 1				 

egyenletet. Kapjuk, hogy 

ଷݔ ൌ ݕ െ 1, 

ݔ ൌ ඥݕ െ 1య . 

Innen az inverz függvény 

݂ିଵሺݔሻ ൌ ݔ√ െ 1య .  

 

3. feladat: Határozzuk meg az ݂ሺݔሻ ൌ ଵ

௫ାଶ
 függvény inverz függvényét. 

Megoldás: Először is ܦ௙ ൌ ሺെ∞, െ2ሻ	ܷ	ሺെ2, ∞ሻ, hiszen a nevező nem lehet nulla. Az 
értékkészlet meghatározása egy kicsit bonyolultabb. 

Egy függvény értékkészlete azokból az ݕ számokból áll, amelyekhez található olyan ܦ௙-beli 

ሻݔhogy ݂ሺ ,ݔ ൌ  .ݕ

A mi esetünkben ez azt jelenti, hogy ݕ benne van az értékkészletben, ha megoldható ݔ-re az 

ݕ ൌ ଵ

௫ାଶ
				 

egyenlet. Persze csak olyan ݔ jöhet szóba, amelyre ݔ ് 2. 

Az látszik, hogy ݕ nem lehet nulla, hiszen a törtünk számlálója soha nem nulla. De ݕ bármely 
nullától különböző szám lehet. (Egy tört értéke akkor lehet 0, ha a számlálója 0. Itt a számláló 



 

 

1, így a tört értéke nem lehet 0. A nevező bármilyen nullától különböző értéket felvehet, így a 
tört étéke (y) is bármilyen nullától különböző érték lehet.) 

Ezért ௙ܴ ൌ ሺെ∞, 0ሻ	ܷ	ሺ0, ∞ሻ. 

Az ݂ függvény nem szigorúan monoton, de kölcsönösen egyértelmű, létezik tehát az inverz 
függvény. Hátra van még a képletének előállítása. Ennek érdekében megoldjuk ݔ-re az  

ݕ ൌ
1

ݔ ൅ 2
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4. feladat: Határozzuk meg az ݂ሺݔሻ ൌ 2௫ିଵ ൅ 3	 függvény inverz függvényét. 

Megoldás: A függvényünk mindenütt értelmezett és értékkészlete ௙ܴ ൌ ሺ3, ∞ሻ, továbbá 
szigorúan monoton növő. Létezik tehát az inverz függvény. Az inverz képletének 
előállításához megoldjuk az  

ݕ ൌ 2௫ିଵ ൅ 3				 

egyenletet, feltéve, hogy ݕ ൐ 3. 

Ekkor 

2௫ିଵ ൌ ݕ െ 3, 

majd mindkét oldal kettes alapú logaritmusát véve, és felhasználva a logaritmus egyik 
azonosságát (log௔ሺݔ௡ሻ ൌ ݊ log௔  azt kapjuk, hogy (ݔ

logଶሺ2௫ିଵሻ ൌ logଶሺݕ െ 3ሻ, 

ሺݔ െ 1ሻlogଶሺ2ሻ ൌ logଶሺݕ െ 3ሻ, 

ݔ െ 1 ൌ logଶሺݕ െ 3ሻ, 

ݔ ൌ logଶሺݕ െ 3ሻ ൅ 1. 

Végül is az inverz függvény képlete 

݂ିଵሺݔሻ ൌ logଶሺݔ െ 3ሻ ൅ 1.  

 

5. feladat: Határozzuk meg az ݂ሺݔሻ ൌ െ lnሺݔ ൅ 7ሻ െ 3 függvény inverz függvényét. 

Megoldás: A logaritmus argumentumára kell kikötést tennünk, ݔ ൅ 7 ൐ 0. 
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