Filiggvények

2014. oktbéber 22.

Hatarozza meg a kivetkezd hatarértékeket!

1. Feladat:
lim (24 7%-15")=--- = -0
T—00
Megoldas:
lim (2+7%-15")=(240—0) = —©
T—r00
2. Feladat:
lim 247 %-15")=--- =00
T—>r—00
Megoldas:
lim (24+7%-15")=(24+00—0) =00
T—r—00
3. Feladat:
lm(2+ 7% —15%) =... =2
z—0
Megoldas:

1ir%(2+7z—15x):(2+70—150):2+1—1=2
T—>

4. Feladat:

lim (2° —42"4+4) = =0
T——00

Megoldas:

T—r—00 T——00

lim (2% — 42" +4) = lim 2’ (1 —4+ ) = (0o(—4)) = —o0

5. Feladat:

lim (2% — 42" 4+4) = - = —o0
T—r00

Megoldas:

T—r00 T—r00

1 4
lim (2% — 427 +4) = lim 27 (a:Q -4+ 3:7) = (—oo(—4))



10.

11.

12.

Feladat:

lim (2° — 42" +4)=--- =7
rz——1
Megoldas:
lim (2° — 42" +4) = (—=1)° —4(-1)° +4 =7
z——1
Feladat:
lim(52? =3z —2)=---=0
z—1
Megoldas:
lim(52% -3z —2)=5-12-3-1-2=0
z—1
Feladat:
lim (52® =3z —2)=---=0
z——2—
Megoldas:
2 _ —
I S5r°—3r—2 0 _ 0
vs—2- 15z +7 5
Feladat:
lim logy(8x +4)=---=2
a:—)—%-i—
Megoldas:
lim log,(8x +4) =log, 16 = 2
x—)—%—i—
Feladat:
lim (cos2z —2sinz +5) =--- =2
T3
Megoldas:

lim(cos2:1;—2sina:+5)zcos2g—2sinz+3:—1—2+5:2

Feladat: Abrazolja f fiiggvényt és olvassa le az f jobb- és baloldali
hatarértékét az x = 1 pontban!

fz) = 2¢ —3 har >1
7Y 2241 haz<1

Feladat: Abrozolja f fiiggvényt, majd hatarozza meg f jobb - és balol-
dali hatarértékét az x = 0 pontban!

2+l har >0
f(x){ 2—z har<0



13.

14.

15.

16.

17.

Feladat:
li _ — =
Jim (3-V7) 0+
Megoldas:
Feladat:
z2+3x—5 1
im — = = ... =
z—o0 422 + Tx — 15 4
Megoldas:
2 2 3 5 3 5
3z —5 e (1+ 2 — % 2 -3
N e O S .7 |
z—oo 4xc 4+ Tx — 15 z—oo g (4-&-5—?) x—)oo4+§_p
Feladat:
22 4+3x—5 1
im — " " —...=C
z——o0 422 + Tx — 15 4
Megoldas:
2 2 3 5 3
3x—5 e (l14+ 2 -3 1
T it Y 2( : T;): lim —
z——o0 4x® +T7xr — 15 ao——co g (4_‘_5_?) r——c0 4+ L —
Feladat: A .
rT——00 Hh—1x
Megoldas:
4z +1 r(4+ 1 4+ 1
lim Tt = lim (5 ’”): lim = T =4
rT—=—00 H — 1 T——00 . (7 — 1) r——00 2 _ ]
Feladat:

. doe + 1
lim = =—00
z—=5+ 5 — X
Megoldas: Véges helyen vizsgaljuk a hatarértéket, helyettesitsiink be
5-t.
. 4o +1 21
lim = —
z—=5+ 5 — 0

1

4

Mivel a szamlalé nem nulla, a nevezd 0, tovabbi vizsgalatra van sziikség.
Ha meg tudjuk mondani, hogy a nevezd milyen értékeken keresztiil tart
0-hoz, akkor felhasznalhatjuk, hogy
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5=

. 4o+ 1 21

lim = —
=5+ b —x 0
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+(—o0) = =0



. Feladat:

4r + 1
hm = = 0
z—=5— H —x
Megoldas:
4 1 21 21 1
im 2P 22 91l 91 s = oo
z—5— 5 —x 0 0+ 0+
. Feladat:
i z3 + 5z B _0
x—1>moo dzd — 22 4+ 7 -
Megoldas:
3 +5 231+ 5 1 14+ 5 1
lim %: lim 1 ( 1””2)7 = lim 7-17“32720-720
z——oco 4x* — 1w +7 z——00 z4(4 — ?_ij) xﬁfoole—xi?_i_ﬁ 4
. Feladat:
. 210 _
hm 3 = ... =00
T—>—00 I — I
Megoldas:
10 _ 1001 — L 1-— L
lim = g:: lim 1719): lim 2" 2 — —oo-(—1) =0
T—=—00 T — I T——00 :L.S(, — ) T——00 z -1
. Feladat:
. 2x+ 3 2
1m — ... = —
r—00 3$+*/45L‘2 5
Megoldas:
22 43 : 2(2+2) z2+3) 2 2

lm ————— = lim = lim

. Feladat:
o V2a3 4+ 22 +13 2
lim - .=
z—oo \/Tx? 4+ 3x + 4 V7
Megoldas:

V2B 22+ 13 V324 1+ 33)

T—00 ‘/71’24-31’4—4 T—00 $2(7+é+%)
T T

o2+ 14+ 3 32+ +3
lim ———— vy
Z—00 /7+ + x2 T—00 7+ i x2 \ﬁ




23.

24.

25.

26.

27.

Feladat:

o T+t =522 -3
lim
z=oo  \dx3 + 1 — 11

Megoldas:

Feladat:
x— 1023 — 4 5

lim — —.=2
w00 /520 + 81 — 9 4 6z 4

Megoldas:

x—10z% — 4 . xg(;lz—lo—fs)

lim — = lim
270 /520 +8x —9+6x 70 28/5 8 9 46,
x €T

31 4
23 (L —10— 4
lim (G )

] .
500 o/ 3 8 _ 9 , 6 00 3 8 _ 9 , 6
({5 + 5 —w t3) ta—wty

Feladat:
lim -z =00
z—>—4— (.ZL‘ + 4)2
Megoldas:
. 1—=x 5
im =— =00
z——4— ((E + 4)2 0+
Feladat:
z—3+ (2.7) — 6)3
Megoldas:
T . . S
e3+ (20 —6)3 0 0+
Feladat: )
lim 72 = e =X
z——5— 2% —x — 30
Megoldas:
. 1 1 1
lim —=—=-- =00




28.

29.

30.

31.

32.

Feladat:

. 2?4 2z 2
lim — = =-
z—-2x*—x —6 )
Megoldas:
2?4 2z 0 _ (x+2)x ) x 2

limizlelm—:hm = -
15212 —2—6 0 z——2 (m—3)(x+2) =2 — 3 5

Feladat:
. 222 Tz —4 7
lim s L T~ =
z—4 x4 —4x 4
Megoldas:
. 202 —Tx—4 0 (22 —1)(z — 4) 20 -1 7
ilgi x? — Az 0 }:gzll z(z —4) a i—>4 r 4
Feladat
i T -1 3
x1—>n}’) 332 — 25 - a 7

Megoldas: Véges helyen vizsgaljuk a hatarértéket, kezdjiik behelyet-
tesitéssel.
. Tx—22-10 0
lm ———— = - =
T—5 x2 —25 0
Ennél a tipusnél alakitsuk szorzatta a szamlalét és a nevezdt. Keressiik

meg a polinomok gytkeit és hasznaljuk a gydktényezds felirést.
Tz —2? —10= —(z — 2)(z — 5) mivel 1 =05 9 =2

2 —25 =2 -5 = (z—5)(z +5)
—x2_ —(r — _ —(r —
Tr—2°—10 0 (x —2)(x —5) — lim (x—2) 3

lm ———m = - = _— L = -
+55 22 — 25 0 55 (x—5)(x+5) a5 (z+5) 10
Feladat:
i 6z — 92 3
m —— = e = ——
0 3 + 2z 7
Megoldas:
6z —922 0 .. x(6—92) . 6—-9z 6
1m7:f:hm7:hm7:f:3
70 23 + 2x 0 =0 x(a:Q +2) =0 2 4+ 2 2
Feladat:
) 2'8$+1 -3
A g gt =]
Megoldas:
2. 8utl 2.8.8% — 8%(16 — 3 ()"
limg—l'my— i ( (8))zlim

8

16 —3(5)"
z—00 9 — 23z+4 _ac1—>oo 9_924.8z _xi{go 850(9 (l)x_lﬁ) x%oog(é)x—]_ﬁ o

=1



33. Feladat:
) 61:—1 —7z
A e ==

Megoldas:
i O Ty 6T
z—oo 32242 1 4T 200 32.9% 44T
T(a— 1 T - 1 _
O = ) g, <6> T ore 20.691:0

@ (])) e \0) ()

34. Vizsgafeladat:

1
1 2 —_ 2 —_ = e e e —/— — ———
Tim (/322 + T + 9 — /322 + 92 - 5) 7
Megoldas: A hatarérték oo — oo tipusa, igy alkalmazzuk a kdévetkezd

bovitést:

5 mVYA+VB _ A-B
VAVEB = (VA=VB) o S = VAT VB

lim (V322 + T2+ 9 — /322 + 92 — 5) =

V322 +Tr+9+V322+92x -5 1
lim (V322 + 72 +9—+/322+ 92 -5 = ——
372 + Tz + 9 — (322 + 92 — 5) —2z + 14

im lim =
e=00 \/3x2 + Tx + 9+ V322 +9x —5 2200322+ T +9+ V322 +92—5

Egyszertsitsiink x-szel:
—2+ 4 1
lim n -
ERRVCRS A Y £

T

35. Vizsgafeladat:

lim (/822 + 13 — /922 + 7) =
T—>r00

Megoldas: A hatarérték oo — oo tipusi, de 22 egyiitthatéi nem egyen-
16ek, igy emeljiik ki Va2 = |z| = z.:

13 7
lim (v/822 + 13—/922 + 7) = lim = (\/8—1—2— \/9—1—2) = 00(V8—-3) = —o0



36.

37.

38.

39.

40.

Vizsgafeladat:

i 622 —2 —3
im =
=00 /623 + 5x + 1022 + 5
Megoldas:
Vizsgafeladat:
. V92t 41+ /826 + 22
lim =
z—0 8r2 — 11
Megoldas:
Vizsgafeladat:
, V3225 + 2t + 13
lim - =
w——00 v/8x + 323 + Tz + 12
Megoldas:
5 1, 13
V3ot 13 Yot (32+ % + 1)

lim
oo Bat + 303 + Tu +12 wom wfpa(g 43y Ty 1y
T x x

ACIERT L RraeR

lim " ‘ = lim z75 f =0—5==0
x—>—oox§€/8+%+xl3+;% Z——00 {’/84—%—1—;73—1—;% NG

Vizsgafeladat:
2. 9172 _ 42:c+1 +5
lim =
T—00 10— + 6z+2
Megoldas:
Vizsgafeladat:
i 2 grtl — 372 +13
ml}HOlo 5T _ 93w+4 -
Megoldas:
. 2-8"Fl 372413 2.8.87-3723"+13
lim = lim =
T—00 5% — 23x+4 T—00 5% — 16 - 8%
87 (16 =372 ()" +13(3)"
A (el (TR TG B
ST (@) 19)



41. Vizsgafeladat:

o — 5\ TEH10
lim —
z—oo \ 4o + 3

Megoldas:
Ay — Tz+10 4 B Tz+10
lim (22— T T i _
Azt 3 7x+410
_8 €T 4x+3 3 7 1
. N e
A <1+4x+3> ] = (<) et
Felhasznalva, hogy
10 10
Tx + 10 :x(7+§) _ 7+§ _)Z
42. Vizsgafeladat:
2
lim M -
r—1— nx
Megoldas: Mivel
3z? 4 1
lim M:—:Zl-—zll(—oo):—oo
z—1- Inz 0— 0—
43. Vizsgafeladat:
. 4o +1 _
z—0+ 2e? — 2 N
Megoldas:
. dr + 1 1
im =— =
z—0+ 2e* — 2 0+
44. Vizsgafeladat:
L et + 7
im =
z—25— \/.E -5
Megoldas:
) 7T—e” 7 —e?
lim = =00
z—25— -5 0—
45. Vizsgafeladat:
) 12
lim —m— =
z—16— dlogy x — 20
Megoldas:
12 12
= —00

i - = =
+>16- 5logyw — 20 0—



46. Feladat:

Megoldas:

47. Feladat:

Megoldas:

2 +3

z——2—-32—2—6

10



