Pénziigyi szamitasok

2015. december 2.

1. AFA

Nett6 ar= Tiszta ar, adét nem tartalmaz,
Brutté ar=fogyasztoi ar=adoval terhelt érték= Netto ar+ AFA
A jelenlegi AFA a netto ar 27%-a.
Osszefiiggések:
brutté ar = netté ar- 1,27

1
netté ar = T brutté ar = 0, 7874 - brutté ar

1
1,27

AFA = brutt6é ar — nett6 ar = brutto ar (1 — > = brutté ar - 0,2126

1. Egy termék nett6 ara 30 000 Ft. 27%-o0s AFA kulccesal szamolva, mennyi
lesz a termék AFA-ja?

Megoldas:

AFA = nett6 ar- 0,27 = 30 000 - 0,27 = 8 100 Ft

2. Egy termék netto ara 21 000 Ft. 27%-os AFA kulcesal szamolva, mennyi
lesz a fogyasztoi ara?

Megoldas:

Fogyaszt6i ar = netté ar - 1,27 =21 000 - 1,27 = 26 670 Ft

3. Ha egy aru fogyasztoi ara 50 000 Ft, akkor hany Ft AFA-t tartalmaz,
ha az AFA kules 27%?

Megoldas:

AFA = brutté ar - 0,2126 = 50 000 - 0,2126 = 10 630 Ft



4. Ha egy aru fogyasztoi ara 35 000 Ft, akkor hany Ft AFA-t tartalmaz,
ha az AFA kulcs 18%?

Megoldas:

AFA = brutté 4r - (1 — > =35 000-0,1525 = 5 339 It

1,18

5. Bgy termék AFA kulcsa 25%-rol 27%-ra fog néni. Mekkora lesz az
aremelkedés, ha a netté ar nem valtozik?

Megoldas:

régi brutté ar = nett6 ar- 1,25

4j brutté ar = nett6 ar- 1,27

4j bruttéd ar netto ar-1,27  1.27

régi brutté ar  netto ar-1,25 1,25

= 1,016

Tehat az AFA kulcs 2 szazalékponttal novekedett, a termék ara pedig
1,6%-kal nott.

6. BEgy termék AFA kulcsa 27%-16l 20%-ra csokken. Mekkora lesz az ar-
csOkkenés, ha a nettd ar nem valtozik?

Megoldas:

régi brutté ar = netté ar- 1,27

4j brutté ar = netto6 ar- 1,20

4j bruttéd ar nett6 ar- 1,20  1.20

régi brutté ar  netto ar- 1,27 1,27

= 0,945

Tehat az AFA kules 7 szazalékpontos csokkenése a termék 5,5%-os
csokkenését eredményezte.

7. Egy termék AFA kulcsa 27%-r6l 20%-ra csokken. A termék netto ara
pedig 4%-kal né. Hogy valtozik a termék ara az eredeti arhoz képest?
Megoldas:

régi brutté ar = régi netté ar- 1,27
1j nett6 &r = 1,04 - régi nettod ar
4j brutté ar = 1j nett6 ar- 1,20 = 1,04 - régi nett6 ar - 1,20
4j brutté ar 1,04 - nett6 &r- 1,20 1,04-1.20
régi brutté ar T nett6 ar - 1,27 - 1,27
Tehat a termék ara csokkent 1,7%-kal.

= 0,983



8. Egy termék AFA kulcsa kezdetben 15%. A netto6 4r 5%-os emelése utan
mekkora az 1j AFA kulcs, ha a fogyasztoi ar 10%-kal emelkedett?

Megoldas:

régi brutté ar = régi netté ar-1,15

1j netté ar = 1,05 - régi nettod ar
x
4 brutté sr — tt"-(l )
4j brutté ar = 1j nett6 ar —|——100
x
4j brutté ar = 1,05 - régi nett6 ar - (1 + m)

j brutt6 ar _ 1,05 végi netto ar- (1+ q5) 1,05 (14 455) _ |

Y

régi brutté ar régi netto ar - 1,15 1,15
Az egyenletet x-re megoldva x = 20, 5%

9. Egy termék AFA kulcsa kezdetben 18%. A netto ar 6%-os emelése utan
mekkora az 1j AFA kulcs, ha a fogyasztéi ar nem valtozott?

Megoldas:

régi brutto ar = régi nett6 ar- 1,18

1j nettd ar = 1, 06 - régi nettd ar
x
4 brutté Ar — 5 netto 4 _(1 7)
0j brutté ar = 4j netto6 ar + 100
1j brutt6 ar = 1,06 - régi netto ar - (1 + %)

4j brutto ar 1,06 - régi nett6 ar- (14 1&5) 1,06 (14 555) )
régi brutto ar régi netté ar- 1,18 N 1,18 N

Az egyenletet x-re megoldva z = 11.32%

10. Egy termék AFA kulcsa kezdetben 10%. A nett6 &r 4%-os csékkenése
utan mekkora az uj AFA kulcs, ha a fogyasztoi ar 2%-kal nétt?

Megoldas:

régi brutté ar = régi nett6 ar- 1,1

1j nettdé ar = 0,96 - régi netto6 ar
T
ij brutt6é ar = 1Uj nett6 & -<1+—)
4j bru r=1jn r 100
4j brutté ar = 0,96 - régi nett6 ar - (1 + %)

aj brutto ar 0,96 - régi nettd ar- (1+ %) 0,96 (14 1&;) 1o

régi brutté ar régi netto ar- 1,1 1,1

Az egyenletet x-re megoldva z = 16,87%



2. Egyszert vagy linearis kamat
Definici6: Egyszert kamatozasrol akkor beszéliink, ha az alaptske p%
szézalékat szabalyos id6kozonként (kamatperiodusként) hozzidadjik a toke-

hez. Ebben az esetben a kamat nem kamatozik.
Legyen T a lekotott osszeg, p kamatlab, ¢ futamidé:

p p
T =T, T-—-t:T<1 —~t)
1 =40+ 40" 745 oM 100

1. Feladat: Mennyi lesz 150 000 Ft-ot egyszerii kamata 6%-os évi kamat-
tal szdmolva, ha a futamidé
(a) 1 honap;
(b) félev;
(c) 2 és fél ev?
Megoldas:

(a) Ki kell szamolni elGszor ¢ értékét évben megadva. Egy honap az

év 12-ed része, igy t = 1—12, igy az egy hénapra es§ kamat:

150 000 - 0, 06 - % =750 F't

(b) 6 honap esetén ¢t = 1—62 = %, igy a 6 honapra esé kamat:

1
150 000-0,06-5 =4 500 Ft

(c) 2 és fél év esetén ¢t = 2,5, a szamolt kamat:

150 000 - 0,06 - 2,5 = 22 500 Ft

2. Feladat: 80 000 F't kolcsont vesziink fel évi 15%-os kamattal. Egyszerti
kamattal szamolva, mennyi pénzt kell visszafizetniink, ha a lejarati id§

(a) 3 honap;
(b) 7 honap;
(¢) 50 nap?
Megoldas:
3 — 1 fgy a 3 honapra es6 kamat:

(a) 3 honap esetén t = 75 = g,

80000-0,15-%:300013“5

A 3 honapra felvett kélcson lejarati értéke:

80 000 + 3 000 = 83 000 Ft
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b) 7 honap esetén t = -5, igy a 7 honapra es6 kamat:
127 18

80000‘0,15-%:52501?‘5

A 7 honapra felvett koleson lejarati értéke: 85250 Ft

50

(c) 50 nap esetén t = =,

igy a 50 napra es6 kamat:

50
80 000-0,15- — =1 644 F't
’ 365

Az 50 napra felvett koleson lejarati értéke: 81 644 Ft

. Feladat: Egy honapra elhelyeziink a bankban 1,5 milli6 Ft-ot. Egy-
szerii kamattal szamolva a kapott kamat 5 000 Ft. Mekkora az éves
kamatlab?

Megoldas:

1
P 5000 = @ p=4%

1 .
500 000100 15

. Feladat: Negyedévre elhelyeziink a bankban 600 000 Ft-ot. Egyszerd
kamattal szamolva a kapott kamat 2 000 Ft. Mekkora az éves kamat-
1ab?

Megoldas:

p 1

600 000100 "1

=2000 — p=1,33%

. Feladat: Egyszerti kamattal szdmolva, hany forintot helyeztiink el a
bankban, ha félév mulva 12 000 Ft kamatot kaptunk évi 5%-os kamat-
14b esetén?

Megoldas:

1
To— - =

100 2 000 — 0 80 000

. Feladat: Egyszerd kamattal szdmolva, hany forintot helyeztiink el a
bankban, ha mésfél év mulva 70000 Ft kamatot kaptunk évi 8%-os
kamatlab esetén?

Megoldas:

3
Tom'g—m 000 — Th = 583 333 't



3. Kamatos kamat

Definici6o: Kamatos kamat szamolédsrol akkor beszéliink, ha a kamat-
peridédus végén a kamatot nem fizetik ki, hanem hozzaadjak a t&kéhez és
a kapott kamat is kamatozik. A kamatjovairas (tGkesités) a gyakorlatban
torténhet tobbévente, évente, félévente vagy havonta.

//////

pedig a tékésitések szamat, ekkor a kamatos kamattal novelt 1" 6sszeg:

p n
T=T (1 —)
o\ 100

;;;;;;

lonbézdek: p1, pa - - - pn, akkor a felvett Gsszeg.
p1 D2 Pn
T-T (1 7) (1 7)<1 7)
o\ 100/ ' 100 100
1. Feladat: 200 000-Ft-ot elhelyeziink a bankban folyamatos éves ismét-
16d6 lekdtés mellett. Mennyi pénzt vehetiink fel 5 év milva, ha az éves
kamatlab minden évben 4%7?
Megoldas: Ty = 200 000, p = 4% és a t6késitések szama n = 5, igy a
felvett Gsszeg az 5 év végén:

p

n 4 \°
) =200000(1+-— ] =243 330,58 Ft
100) ( + 100) ’

T:T0(1+

2. Feladat: 200 000-Ft-ot elhelyeziink a bankban folyamatos ismétl6dé
lekétés mellett. Mennyi pénzt vehetiink fel 5 év mulva, ha az éves
kamatlab minden évben 4% és a bank

(a) felévente;
(b) negyedévente;

(¢) havonta t6késit?
Megoldas:

(a) félévenkenti tokesitéssel szamolva: Ty = 200 000, p = 3 = 2% és
a tékésitések szama n = 2 -5 = 10, igy a felvett Gsszeg az 5 év
végén:

10

p\" 2

T =T (1 —) — 9200000 (14— ) =243 798,88 Ft

o 100 ( + 100>

(b) negyedévenkénti tokésitéssel szamolva: Ty = 200 000, p = % =1%
és a tOkésitések szdma n =4 -5 = 20, igy a felvett Osszeg az 5 év
végén:

20
D \" 1
T:T(l —) — 9200000 (14— ) =244 038,00 Ft
o To0 (+100)



(¢) havonta tékesitéssel szamolva: Ty = 200 000, p = % =0,333% és
a tokésitések szama n = 12 -5 = 60, igy a felvett Osszeg az 5 év
végén:

60
0, 33?)) = 244 150, 64 Ft

T:T0<1+1€0)n:200000<1+

3. Feladat 200 000-Ft-ot elhelyeziink a bankban folyamatos éves ismét-
16d6 lekdtés mellett. Mennyi pénzt vehetiink fel 3 év milva, ha az éves
kamatlab elsé évben 4%, a kovetkezében 3,5%, majd a harmadikban

3%7

Megoldas: Ty = 200 000, a tékésitések szama n = 3, de a kamatlab
valtozik, p1 = 4%, p2 = 3,5% és p3 = 3%.

i D1 D2 p3 _
T="T (H 100) (1 + 100) (H 100)
4 3,5 3
_ & ) =) =221 4 Ft
200 000 <1+ 100) <1+ 100) <1+ 100) 738,

4. Feladat: Mekkora Osszeget helyeztiink el a bankban ismétl6dé éves
lekétés mellett, ha 3 év mulva 850 000-Ft-ot vehettiink fel? Az éves
kamatlab minden évben 5%.

Megoldas: T = 850 000, p = 5% és a tékésitések szama n = 3,

=1 (1+-2)"
_O(Jrﬁ)

Helyettesitstink be:

5 \3
= 1+ —
850 000 T0< +100>

lunen 850 000
Ty = 2090 734 962 T

3
(1 + 155)

5. Feladat: Az év elején 200 000-Ft-ot elhelyeziink a bankban folyamatos
havi ismétlgds lekotés mellett. Mennyi pénzt vehetiink fel az év végén,
ha az havi kamatlab minden honapban 0,9%7

Végeredmény: A felvehets Osszeg: 222 701 Ft.
6. Feladat: Az év elején 200 000-Ft-ot elhelyeziink a bankban folyamatos
havi ismétlgds lekotés mellett. Mennyi pénzt vehetiink fel az év végén,

ha az havi kamatlab az elsé hat honapban 0,9%, majd az év masodik
felében 1%7

Végeredmény: A felvehets Gsszeg: 224 029 Ft.



7. Feladat: Mekkora &sszeget helyezziink el a bankban, hogy kamatos
kamattal szamolva 5 év mulva 500 000 Ft-ot tudjunk felvenni? Eves
kamatlab minden évben 7%.

Végeredmény: 356 493, 1 Ft-ot kell elhelyezniink a bankban.

8. Feladat: Mekkora éves kamatot realizalhatunk ismétl6dé havi lekotés
mellett, ha a havi kamat egész évben 0,9%7
Végeredmeény: Az éves kamat 11,3%.

9. Feladat: Mekkora éves kamatot realizalhatunk ismétl6dé negyedévi
lekotés mellett, ha a negyedévi kamat egész évben 1,1%7
Végeredmény: Az éves kamat 4,47%.

10. Feladat: Evi 10%-o0s kamat hany szazalékos havi kamattal egyenér-
teki?
Végeredmény: A havi kamat 0,8%.

11. Feladat: Evi 6%-os kamat hany szazalékos havi kamattal egyenértéki?

Végeredmény: A havi kamat 0,48%.

12. Feladat: A pénziinket folyamatos évi lekotéssel betessziik a bankba.
A kamat minden évben 6%. Mennyi idé alatt duplazodik meg a betett
Osszeg?

Végeredmény: 11,89 év mulva fog duplazddni a betett Osszeg.

13. Feladat: Kamatos kamattal és évi 8% kamatltal szamolva , mennyi
id6 alatt duplazodik meg a betett Gsszeg?

Végeredmény: 9 év muilva fog duplazédni a betett Gsszeg.

4. Inflaciészamitas

Definicio: Az inflacio mértéke egy adott iddszakra vonatkozoan p%-os,
ha az idGszak végén az idGszak elejéhez viszonyitva a javak egy egysége p%-
kal tébbe keriil.

Definicio: Ty Ft vasarloértéke megmutatja, hogy az év elején mennyibe
keriilt az az aru, amit év végén Ty Ft-ért vasaroltunk.

Jelolje a pénzem év eleji névértékét Ty, az éves inflacio mértékét p; %,
ekkor a pénzem T, vasarloértéke az év végén:

T

1+ 165

(2

Ha az éves inflacié n évig allandd, akkor Ty Osszeg vasarloértéke n. év
végén:
1o

T, = —0 —
T+ )




Valtozé inflacioval szamolvas:
n egymést kévetd évben az inflacié rendre p;, ;pi, ;- Dpi,, akkor az n.
év végén Ty vasarloértéke:
Ty

T, = - :
v Pi Pi in
(1 + 1010)(1 + 10%)) "'(1 + 5)00)

1. Feladat: 100 000 Ft-nak év végén 7%- os éves inflacié mellett mennyi
lesz a vésarloértéke?

Megoldas: Ty = 100 000, az inflacié p; = 7%

v

T 1
o _ 100000 _ 4, 457,9 Ft.

1"‘1%0 1+Tm

2. Feladat: Havi 0,6%-o0s inflacié mellett 10 honap milva mennyi lesz
50 000 Ft véasarloértéke?

Megoldas: Ty = 50 000, az inflacio p; = 0,6%, n = 10

T 50 000
T, = = o5 = 47 096,67
(I+450)" (14 135)

3. Feladat: 500 000 Ft-nak mennyi lesz a vaséarl6 értéke 3 év mulva akkor,
ha az inflici6 mértéke mindegyik évben 2%-os volt?

Megoldas: T = 500 000, az inflacié p; = 2%, n =3

T; 500 000
Ty= 0 = 55 =471 161,17 Ft,
I+ 10" 1+ 55)

4. Feladat: 500 000 Ft-nak mennyi lesz a vasarl6 értéke 3 év mulva akkor,
ha az éves inflaci6 mértéke az egymést kovets években 4%, 3% illetve
3,5%7

Megoldas:
500 000
(1+ o) (L4 355) (1 + 32

T, = =450 981 Ft

5. Feladat: 500 000-Ft-nak mennyi lesz a vasarlé értéke 3 év mulva akkor,
ha éves ismétl6d6 lekotés mellett az éves kamatlab 4%, 5% illetve 5,5%,
ugyanakkor az inflaci6 mértéke mindegyik évben 3%-o0s volt?

Megoldas:

1+ 25 1+ 25)- 1+ 28

T, = 500 000
v (14 135)3

=527 149 Ft




6. Feladat: 500 000 Ft-nak mennyi lesz a visarlé értéke 3 év mulva akkor,
ha éves ismétlgds lekotés mellett az éves kamatlab 4%, 5% illetve 5,5%,
ugyanakkor az inflacié6 mértéke 3%, 4% és 4,5%?

Megoldas:

4 5 5,5
7, = 500 000\ 100) 11+ 00) - (1 + 10p)
(1

=514 586 Ft
3 4 45
+ 100/ - (1+ 100) ’ (1 + 160

7. Feladat: Havi 1,2%-os inflacié milyen éves szinttivel egyenérték?
Végeredmény: Evi 15,3%-os inflicioval egyenértéki.

8. Feladat: Havi 0,7%-os inflacié milyen éves szinttivel egyenértékd?
Végeredmeény: Evi 8,73%-os inflacioval egyenértékii.

9. Feladat: 150 000 Ft vasarloértéke az év végére 148 510 Ft. Hany szé-
zalékos az éves inflacio?

Végeredmeény: Az éves inflacio 1%-os.

5. Gyitjtéjaradék
Azonos id6kozonkeént ugyanakkora Gsszeget teszek be egy bankba. Tegyiik
fel, hogy a lekdtés kamatperiédusa megegyezik a befizetési idékozokkel.

1. 2014. februar elsejétsl kezdve 10 éven keresztiil minden évben bete-
sziink a bankba 50 000 Ft-ot. Evi 6%-o0s kamattal szdmolva 2024. feb.1-
jén az utolséd befizetéskor mennyi pénziink lesz a bankban?

Megoldas: 2014 febr. 1-jén betett Osszeg:

50 000 Ft

2015. febr. 1-jén a bank jovairja a kamatot, majd befizetiink 50 000 Ft-
ot:

6
50 000 (14 — | 4 50 000 Ft
( +100>+

2016. febr. 1-jén megkapjuk a jovairast, majd Gjra befizetiink 50 000 Ft-
ot:

6 6
1+ — 1+ — Ft =
(50 000 < + 100) -+ 50 000> < + 100) -+ 50 000

6 \2 6
1+ — 1+ — Ft =
50 000< +100) + 50 ooo( +1OO>+50 000 Ft
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2016. febr. 1-jén megkapjuk a jovairast,majd Gjra befizetiink 50 000 Ft-
ot:

6 \° 6 \2 6
50000 (1 4+ — ) 450000 (1 +— ) 450000 ( 1+ —— ) +50000 Ft
< +100> + ( +100) + ( +100)+

2024. febr. 1-jén lesz éppen a 11. befizetés. El6bb megkapjuk a mér
befizetett Gsszegre a jovairast, majd befizetiink 50 000 Ft-ot:

6\ 6\ 6
1+ — T4+ — ) - 14+ — Ft
50000( + 100) +50000< + 100) + +50000< + 1OO>+50000

Emeljiink ki 50 00-t.
50 000 - (1,06 41,067 +--- +1,06 + 1) =

A zéardjelben egy mértani sor elsé 11 tagjat kapjuk, ahol az elss tag 1
ésq=1+ 1%0 = 1,06. A mértani sor els6 11 tagjanak az Osszege:

1,061 — 1

= 20000551

= 748 582 It

. Peti 10. sziiletésnapjan sziilei elhatarozzak, hogy az egyetemi évekre
gondolva, ezutdn minden héonapban 10 000 forintot befizetnek a bankba.
Evi 9%-0s kamattal szamolva Peti 18. sziiletésnapjaig mennyi pénzt
sikeriilt Gsszegytjteni, ha az utolsé befizetés a sziiletésnap el6tti ho-
napban volt?

Megoldas: Mivel havonta fizetiink be, a jévairasok is havonta tortén-
nek, ezért sziikségiink van a havi kamatlabra: % =0, 75%.

A szerzddés alairdsandl befizetjiik az els6 részletet:
10 000 Ft

Egy hoénap mulva jovairjak a kamatot, majd befizetjiik a kovetkezd
részletet:
10 000 - 1,0075 + 10 000

2. honap végén megkapjuk a jovairdst, majd befizetjiik a kovetkezd
részletet:

10 000 - 1,00752 + 10 000 - 1,0075 + 10 000

3. honap végén megkapjuk a jévairdst, majd befizetjiik a kévetkezd
részletet:

10 000 - 1,00753 + 10 000 - 1,00752 + 10 000 - 1,0075 + 10 000

11



Az utols6 jovairas a 12 - 8 = 96. honap miulva lenne, de ekkor nem
fizetjiik be a részletet. Az eddig felgytilt sszeg:

10 000(1,0075% 4 1,0075% + - .- 4+ 1,0075) =
Most a mértani sor els§ eleme és g is éppen 1,0075-tel egyenls.

1,0075% — 1
10 000 - 1,0075————— =1 156 792 Ft.
’ 0,0075

. 15 éven keresztiil minden hénap elsején befizetiink egy bizonyos Ossze-
get a bankba. Havi 0, 9%-o0s kamatlabbal szamolva az utolso befizetéssel
egylitt 2 250 000 Ft-ot gydjtottiink 6ssze. Mekkora &sszeget fizettiink
be havonta?

Megoldas: Legyen tg a havonta befizetett 0sszeg. A utolso befizetésig
12-15 = 180 honap telik el. Az utolso részlet befizetésével Gsszegytijtott
pénz tg-lal kifejezve:

to(1,009189 41,0097 + 1,009 41,0097 .. 1,009 4 1) = 2 250 000

Egy mértani sor elsg 181 tagjat kaptuk, igy felirhato, hogy

1,009181 — 1
2 © = 9250 000
97770, 009
0,009
tg =22 L A 4985 Ft
o 50 000 009 — 1 985

. Feladat: Minden évben befizetiink 100 000 Ft-ot, évi 15%-0s kamat
mellett. Hany év mulva lesz legalabb 2 000 000 Ft-unk?
Végeredmény: n = 4,95 ~ 5 év mulva mar tobb, mint 2 milli6 Ft
-unk van.

Torleszt6jaradék

Kolesont vesziink fel egy banktol, majd azonos id6kozdnként ugyanakkora

Osszeg befizetésével torlesztiink. Tegyiik fel, hogy a befizetési id6kozok és a
kamatperiédus megegyezik és az els§ torlesztés a koleson felvételét kovetd
elsg id6koz eltelte utan torténik.

1. Feladat: Felvettiink 500 000-Ft kolcsont 2 évre, éves kamatlab 12%.

Havonta torlesztve mekkora lesz a részletem?

Megoldas: Mivel havonta torlesztiink, havi kamatlabbal szamolunk,
ami most: p = 12 = 1%.

12



Egy honap eltelte utdn a bank jovairja az 500 000 Ft kamatét, majd
masnap befizetjiik az els6 részletet, amit jeléljiink z-szel.

500 000-1,01 — =z

Egy hénappal késébb a bank tijra jovairja a tartozasom kamatat, majd
masnap befizetjlik a 2. torlesztérészletet:

500 000- 1,012 — 2 -1,01 — z
Egy hénappal kés6bb, a 3. torlesztésnél:
500 000-1,01% —2-1,012 — - 1,01 — 2

Két év alatt 2-12 = 24 alkalommal torlesztiink. Az utolso, 24. torlesz-
tésnél a kolcsontinket visszafizettiik:

500 000-1,01%* — 21,012 —2-1,012? — ... —2 =0

500 000 - 1,01%* — z - (1,012 + 1,012 4+ ... +1) =0

1,014 — 1
500 000-1,01%* — .- 22—~ =0
’ Y001
1,01 -1
500000-1,01* =g . 2~
’ Y001
0,01
fd . 24.7, —
z =500 000- 1,01 o1 — 1 23 537 Ft

. Mekkora kolcsont vehetek fel 5 évre évi 10%-o0s kamatlab mellett, ha
évente egyszerre legfeljebb 200 000 Ft befizetésével szeretnénk torlesz-
teni 7

Megoldas:Jeloljik a felvett Gsszeget X-szel.Egy évvel a pénz felvé-
tele utan, a bank jovairja a kélcsén kamatat, majd befizetem az elsé
torlesztést:

X -1,1—200 000

Egy évvel kés6bb a kamat jovairdsa utan befizetem a 2. torlesztést
X -1,1%2 =200 000 - 1,1 — 200 000
3. torlesztés utan:
X -1,1% =200 000 - 1,12 — 200 000 - 1,1 — 200 000
4. torlesztés utan:

X -1,1* =200 000 - 1,12 — 200 000 - 1,1% — 200 000 - 1,1 — 200 000
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5. torlesztés utan:
X-1,15-200000- (1,1 41,13+ 1,12 +1,1+1) =0
Oldjuk meg X-re:
X -1,15=200000- (1,1* 41,13 + 1,12 + 1,1 + 1)

200000 (1,14 + 1,134+ 1,12 + 1,1 + 1)
N 1,15
1,15—1

0,1
X =200 000—=
1,15

X

~ 758 157 Ft

)

3. Feladat: Szeptember elsején 2 000 000 Ft-ot havi 0,6%-o0s kamatlab
mellett elhelyeziink a bankban. Majd a kovetkezé hénaptél kezdve,
minden hénapban felvesziink 30 000 Ft-ot. Mennyi pénziink lesz 3 év
milva miutan felvettiik a pénziinket?

Megoldas: A betett sszeg: 2 000 000 Ft. Egy honap mulva jovairjak
a kamatot, majd kivesziink 30 000 Ft-ot.

2 000 000 - 1,006 — 30 000

A kovetkez6 honapban jovairjak a kamatot , majd Gjra felvessziik a
30 000 Ft-ot:

2 000 000 - 1,006 — 30 000 - 1,006 — 30 000
A 3. felvételnél:
2 000 000 - 1,006 — 30 000 - 1,006% — 30 000 - 1,006 — 30 000
A 4. felvételnél:
2 000 000 - 1,006* — 30 000 - 1,006% — 30 000 - 1,006% — 30 000
A 3 év alatt 12 - 3 = 36 pénzfelvétel lesz. Az utolso, 36. felvételnél:
2 000 000-1,0063¢ — 30 000 1,006%5 —30 000-1,006%* — - -- —30 000 =

2 000 000 - 1,006%¢ — 30 000 - (1,006% + 1,006%* + --- + 1) =

Vegyiik észre, hogy a zar6jelben egy mértani sorozat elsé 37 tagja sze-
repel. Irjuk fel az ismert Gsszefiiggést, ha ¢ = 1,006 az elsé tag pedig
1. Majd szamoljuk ki a kifejezés értékét:

1,006%0 — 1

2 -1,006% — :
000 000 - 1,006%¢ — 30 000 0,006

=1279 095 It
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. Feladat: 2 500 000 Ft-ot ismétlsds lekotéssel, havi 0,8%-o0s kamatlab-
bal beteszem a bankba. Havonta mekkora 6sszeget vehetek fel, ha azt
szeretnénk, hogy a pénziink 4 év alatt fogyjon el? (Az els6 pénzfelvétel
a lekotés utan egy honappal torténik.)

Megoldas: Az els§ honap elteltével jovairjak a kamatot és felvessziik
az els6 x Osszeget.
2 500 000 - 1,008 — z

Egy honappal késébb, a 2. felvételnél:
2 500 000 - 1,008% — z - 1,008 —
Egy honappal késébb, a 3. felvételnél:
2 500 000 - 1,008% — 2 - 1,008% — z - 1,008 — z

Négy év alatt 4-12 = 48 pénzfelvétel torténik. Az utolso, 48. felvételnél
a pénziink elfogy:

2 500 000 - 1,008% — 2 - 1,008 — 2-1,008% — ... —2 =0
2 500 000 - 1,008 — 2 - (1,008%7 +1,008% + ... +1) =0
48 _
2 500 000-1,00848—16-1’05)780061 =
,008%8 —
2 500 000 - 1,008%® —37-1070061
z =2 500 000 - 1,008%% . 170(2)’;428_1 =47 195 Ft

. Mekkora kolesont vehetek fel 10 évre évi 6%-o0s kamat mellett, ha ha-
vonta legfeljebb 50 000 Ft befizetésével szeretnénk torleszteni?

Végeredmény: A kolcson értéke. 4 500 000 Ft.

. Szileimtél egyetemi tanulményaimra kaptam 1 000 000 Ft-ot, amit
betettem a bankba folyamatos lekotéssel, havi 0,7%-os kamatlabbal
szamolva. Ezutan minden hénapban azonos Gsszeget felvéve szeretném,
ha pénzem épp 3 év leteltével fogyna el. Mekkora Gsszeget vehetek fel
havonta?

Végeredmény: A havonta felvehets sszeg: 31 521 Ft.
. 2000 000 Ft-ot havi 1,2%-o0s kamatlabbal elhelyeztiink egy bankban.

Minden hénapban jaradékként felvesziink 20 000 Ft-ot. Mennyi pén-
zink lesz 3 év malva a pénzfelvétel utan?

. Mekkora 6sszeget helyezziink el a bankban, hogy havi 0, 8%-o0s kamat-
14b mellett egy egyetemre jaro didk 4 éven keresztiil minden hénapban
25 000 Ft-ot vehessen fel?
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