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Az oktato/tutor adatal

* Dr. Koppany Krisztian PhD
egyetemi egyetemi

« szemelyes fogadoodra idopontja e€s helye: szerdanként
(oktatasi napokon) 10:15, Menedzsment Campus épulet

MC-205 szoba (vizsgaidbszakban kizardlag e-mailen
tortenb egyeni egyeztetés szerint tortenik a konzultacio)

e telefon: 96/503-400 31-64-es mellék
 e-mail: koppanyk<kukac>sze.hu
* honlap: http://rsl.sze.hu/~koppanyk/web/

 a kommunikacio elsodleges csatornaja: az
elektronikus oktatasi keretrendszer (coedu)

Koppany Krisztian, SZE


mailto:koppanyk@sze.hu
http://rs1.sze.hu/~koppanyk/web/
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Mikrookondmia tavoktatasi csomag

 elektronikus oktatasi keretrendszer (coedu)
— atfogo tanulasi utmutatoé
— modulok, leckék (6 modul, 21 lecke)

— tanulasi utmutato, kovetelmeények, tevékenységek, onellendrzo
feladatok

— modulzard feladatok

e nyomtatott tananyag
— tankonyv
— peldatar
— modszertani segédlet

* kiegeszito tankonyv (nem resze a tankonyvcsomagnak):
Farkas-Koppany [2006]: Kézgazdasagtan. Mikro- €s
makrookonomiai ismeretek mindennapi hasznalatra.
Universitas-Gyo6r Non-profit Kft.

Koppany Krisztian, SZE
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Coedu keretrendszer

« coedu.sze.hu (http://coedu.sze.nhu/) (www nem kell!!!)
* belépes

— felhasznalo név: e-NEPTUN

TUDASHALD

IE 5.0 Flashplayer 7.0 Ja-.&‘\.-’irtualr.mchine Mathplayer 1.0

| 7 Magyar - J

A coedu rendszerben minden tanuldnak sajat felhasznaldi neve és jelszava kell legyen.
Kérem, a belépéhez hasznalja a korabban kapott felhasznaldi nevet.

Ha a Coedu rendszer hasznalataval kapcsolatban technikai kérdése van, kérjik, az alabbi e-mail cimre irjon:

Figyelem! Ha On Internet Explorer 8-as verzidt hasznal, az Eszkdzdk meniiben be kell kapcsolnia az dn. kompatibilitdsi nézetet Koppany Krisztian, SZE
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A tankonyvcsomag

 Kkotelez6 irodalom coeduhoz

Solt Katalin:
Mikrobkondmia. Tri-Mester,
2007.

Eszterhainé Daruka
Magdolna — Simanovszky
Zoltan: Mikrobkonomiai
feladatok. Tri-Mester 2003.
Koppany Krisztian:
Modszertani segédlet és
kiegészité péeldatar a
Mikro6konomia c. targyhoz.
Universitas Kht. 2005.

Mikrodkonémia
feladatgyiijtemény

Daruka Magdoina
Simanovszky Zoltan

ajaniott irodalom

— Farkas Péter — Koppany
Krisztian: Kézgazdasagtan.
Mikro- €s makrookonomiai
alapismeretek mindennapi
hasznalatra. UNIVETSITAS
— Gyo6r Kht. 2006, 1-7.
fejezetek

Koppany Krisztian, SZE
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Elokészuletek

 az oktatasi keretrendszerrel vald
megismerkedes

— funkciok (levelezeés, forum: tutori tanacsok)
— atfogo tanulasi utmutato

* atankonyvcsomag kezhez vetele, a konyvek
attekintése, el0szo

* a konyvek funkcioi, reszei

* a nyomtatott tananyag es a coedus
keretrendszer felépitése

* sajat jegyzetfuzet

Koppany Krisztian, SZE
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A tanulas megkezdese

« tanulasszervezesi kerdések
— a targyak nehézségi foka eltéro
— eltéro felkészulési idOk és konzultacios igény
— felkészulési sorrend
— a mikrookonémiabdl a felkészulést idében el kell
kezdeni!!!
e arossz tanulasi modszer

— az oktatasi keretrendszer utasitasainak figyelmen
Kivul hagyasa vagy eltéerés azoktol

— a nyomtatott tananyag sajat modszerrel torteno onallo
feldolgozasa

Koppany Krisztian, SZE
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A felkészulés menete

e ajo modszer
— leckénként haladva, az oktatasi keretrendszer utasitasait
kovetve

— a tanulasi utmutatoé alapjan a tananyag feldolgozasa a
tankonyvbdl, jegyzetelés, abrak felrajzolasa (kihagyott részek!)

— kovetelmény-tevékenyseég parok

— a tevékenységek végrehaijtasa, a kijelolt (!) feladatok megoldasa
(segitség a példatarak megoldas részében és az oktatoi
honlapon)

— Onellen6rz6 és modulzard feladatok megoldasa
« tanulasi idOk, gyakorlasigényesseg
» alapossag

Koppany Krisztian, SZE



A targy webmappajanak tartalma

» a targgyal kapcsolatos alapveto
tudnivalok, tanulas-modszertani tanacsok

* bizonyos temakorokbol mintapéldak
megoldasokkal

» példatarbeli, valamint onellen6rzo es
modulzaro feladatok megoldasai reszletes
magyarazatokkal

* hibalistak!

Koppany Krisztian, SZE
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A mikrookonomia vizsga

a vizsga idotartama: 50 perc, ,mehet” gomb
a tutor nincs jelen a vizsgan

* mellékszamitasok es valaszado lap

* elérhetd maximum: 30 pont

« ertekeles: 15 pont alatt elegtelen, 15-18 pont
elegséges, 19-21 pont kozepes, 22-24 pont |0,
25-30 pont jeles

e reszpontszamok

Koppany Krisztian, SZE
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A vizsgateszt felépitése

GYOR

« mintafeladatok: onellen6rzd és modulzard
feladatok

« 1. feladatcsoport: feleletvalasztos tesztek,
szOkitoltos, abra-hozzarendelési feladatok stb.
(12 pont)

« 2. feladatcsoport: kisebb szamitasi példak,
tablazatkitoltes (8 pont)

« 3. feladatcsoport: nagyobb szamitasi peldak,
optimalizacios feladatok (10 pont)

Koppany Krisztian, SZE
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Példa feleletvalasztos tesztre

Az alabbiak kozul mely kozgazdasagi problémak tartoznak a
mikrookonomia targykorehez?

O most vagy jovore vasaroljanak uj tv-készuléket Kovacsék?

4 milyen kamatszintet hatarozzon meg a jegybank az inflacios
célkitizés eléréséhez?

d elvallalja-e Kovacs ur a neki felkinalt munkat vagy inkabb
varjon egy kedvez6bb ajanlatra?

1 hogyan reagal Magyarorszag kulkereskedelmi merlege a
forint arfolyamanak er6sodésere?

 mekkora a maximalis nyereséget biztosito kibocsatasa egy
alkatrészgyarto vallalatnak?

1 hany szazalékkal képes megnovelni egy vallalat termékei
iranti keresletet, ha a reklamkiadasokat a duplajara emelik?

Koppany Krisztian, SZE
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Példa szokitoltds feladatra

1 realjovedelem S termelesi tényezok
2 t6keallomany 6 nominaljovedelem
3 gazdasag 7 profitszerzés

4 szukseégletek 8 javak

Egészitse ki az alabbi mondatokat az 1-8 szamokkal jelolt
szavakkal.

* A vallalkozo tevékenysegenek célja a ...

« A ... olyan termelt javak osszessege, amelyeket tovabbi
termelési folyamatokban hasznalnak fel.

A ... olyan hasznos dolgok, amelyek ... kielégitesere
alkalmasak, s ezaltal novelik joletunket.

Koppany Krisztian, SZE
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Példa tablazatkitoltésre

egy vallalkozas t6keallomanya 5 millio forint, ez rovid tavon fix
a havi tokekoltség 2%
egy alkalmazott havi bérkoltsége 100.000 Ft

L Q FC VC TC | MC | AFC | AVC | AC
0 O | 100000 0 | 100000| - - . .
2 | 100 | 100000 | 200000 | 300000| 2000 | 1000 | 2000 | 3000
4 | 180 |100000 | 400000 | 500000| 2500 | 556 | 2222 | 2778
6 | 240 | 100000 | 600000 | 700000| 3333| 417 | 2500 | 2917
8 | 280 | 100000 | 800000 | 900000 | 5000 | 357 | 2857 | 3214
10 | 300 | 100000 1000000 |1100000 |10000| 333 | 3333 | 3667
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Kozgazdasagi alapmodellek

A valasztasi lehetosegek (koltsegvetesi
egyenes, transzformacios gorbe) és
piaci mechanizmus modellje (Marshall-
kereszt)
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Matematikal eszkoztar:
koordinata-rendszer, fuggvenyek

« tengelyek, kozgazdasagi * fuggvenyek

valtozok — kozgazdasagi példak
« pontok, kbzgazdasagi * termelesi fuggveny
valtozok kozotti » koltsegfuggveny
» koOltségvetési egyenesek

kapCSOIat_C)l,( ] (linearis fuggvenyek)
— aZonos |ranyu kapCSOIat e transzformacios gt')rbe
— ellentétes iranyu kapcsolat (TLH)
— két valtozo fuggetlensége — a fuggvénygorbe alakja,

jellemzdi

* novekvd/csokkend
fuggveény, meredekség

» szélsbertékek (globalis,
lokalis)

» tengelymetszetek

Koppany Krisztian, SZE



[N szecnom srvan
Pelda: valasztasi lehetosegek

a tanulas soran

© . -
S * Vizsgaidoszak van
S 42 | , - ,
g * a matek es a kozgaz
2 vizsgat egy napra tettiik
R 32 . .
T * hét nap van hatra
N .
< * naponta atlagosan 6
21 orank van a felkészulésre
* hogyan oszthatjuk be a
teljes felkészulési
10 idonket?
A

10 21 32 42
matematika (6ra)
Koppany Krisztian, SZE



Korlatozo feltételek a
fogyasztasban

* egy elsOeves egyetemi hallgato a 4930 Ft-
0s mobilegyenleggel kezdi meg a tanévet

* a mobiltelefont csak ket celra hasznalja

— szulok hivasa: vezetékes haldzatba torténo
hivas, kedvezmeényes idoszakban, 29 Ft/perc

— baratnd/barat hivasa: haldézaton beluli hivas,
éjszaka, dija 17 Ft/perc

Koppany Krisztian, SZE
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Jelolések

« a fogyasztasra koltott peénzosszeq: |
(esetunkben | = 4930 Ft)

» a termékekbdl vasarolt (vasarolhatd) mennyiség:
X sy
— szulokkel valo beszélgeteési id6 percben (x)
— baratndvel/barattal valo beszélgetesi id6 percben (y)
* az egyes termekek arai: p, es p,

— hivas vezetékes haldzatba, csucsidoészakban
(Px = 29)
— ejszakai hivas, halézaton belul (p, = 17)

Koppany Krisztian, SZE
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Koltsegvetési halmaz es
koltsegvetesi egyenes altalaban

y

A

l>2p, - X+p, -y

l=p, - X+p, Y

N

A koltségvetési

fa
1 p, Ugglleges tengelymetszet

@

6‘ egyenes felirasa,
meredeksége és
tengelymetszetei az
el6z6 szampéldaban.

|/ p, X Koppany Krisztian, SZE
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A koltségvetesi egyenes
elmozdulasai

Px

X X

A fenti valtozasok értelmezése a korabbi konkrét példankban. Koppény Krisztian, SZE
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masik termék mennyisége

A termelesi lehetoségek hatara

A transzformacio6 rataja

(Rate of Transformation, RT)
Ay

RT ==

AX nem elérhetd
termékkombinaciok

me%{‘f’éséfhafé ) TLH (termelési T

termékkombinacio . , ilfredo Pareto

(termelési lehetéségek lehetosegek hatara) (1848-1923)
halmaza) Pareto-hatékony

«—  termékkombinaciok

M= = = =Y

v

. , . X
egyik termek mennyisége Koppany Krisztian, SZE
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Peélda: a transzformacios gorbe

Egy orszagban ket termeket (x és y) y RT
termelnek. A termeléesi lehetGsegek Y
hatara gorbe egyenlete: 0

X 6
y=72——
18 64
a) Adja meg a gorbén lévo kivalasztott 18
pontok hianyzd koordinatait az alabbi
tablazatban: 40
b) Rajzolja meg a TLH gorbe grafikonjat! 22
c) Hogyan alakul az x termék alternativ 0
koltsége, ha fokozatosan noveljuk a

kibocsatasat?

Koppany Krisztian, SZE
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A valasztasi” modell univerzalitasa

« alkalmazasi lehetoségek

koltségvetesi halmaz, koltségvetési egyenes
termelési lehet6ségek, transzformacios gorbe

* univerzalis uzenet

korlatozott lehet6ségek, szlikosseg, gazdalkodas
trade-off, az alternativ koltség fogalma
hatekonysag a termelésben és az elosztasban
mivel foglalkozik a kbzgazdasagtan?

A kOzgazdasagtan azt tanulmanyozza, hogy a tarsadalmak
miként hasznaljak a sz(ikés eréforrasokat ertekes termekek
elballitasara, és hogyan osztjak el ezeket a tarsadalom tagjai
k6zott.” (Samuelson-Nordhaus)

kovetkezd kérdés: hol és hogyan torténik az elosztas?

Koppany Krisztian, SZE
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A plac modellje: Marshall-kereszt

Price a

Supply

Alfred Marshall (1842-1924)
Demand

»
|

Quantity

Koppany Krisztian, SZE
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Alapveto keresletelemzesi

maodszerek a gyakorlatban

kit érdekel a kereslet alakulasa®
« piackutatas, kerdbives felmerések
* a piackutatasi eredmeények prezentacioja

. Keresett
Piaci ar (Ft) mennyiség (db)
15 000 0
12 000 2 300
10 000 5000
7 000 7 800
5 000 10 000
2 000 12 000

0 14 000

Ar (Ft)
15000

12000
10000

0 2300 5000 14000
Keresett mennyiség (db)



[N szecnom srvan
“ Az elmeleti keresleti gorbe

és egy kis elemi matematika...

Py - alegegyszer(ibb
. piaci egyvaltozos
rezervacios ar fuggvenykapcsolat
p=10000-5Q . ;inearis kereslet

................ , 5Q =10000+p gérbe formulgjanak
N ; meghatarozasa

ol NN « azinverz gorbe

| ' ‘ abrazolasa, a

tengelymetszetek

meghatarozasa a

linearis keresleti

gorbe képlete alapjan

Koppany Krisztian, SZE
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Példa: a keresleti fuggvény kezelése

* Egy termék piacan a vevok 800 Ft-os ar esetén mar egyetlen
darabot sem vasarolnak. Tudjuk, hogy ha az ar 10 forinttal csokken,
akkor a kereslet mindig 50 darabbal emelkedik meg.

Hatarozza meg, hogy maximalisan mennyit igényelnének a vevok a
termékbdl? (Mennyi lenne a kereslet, ha ingyen juthatnanak a
termékhez?)

Abrazolja a széveges informéaciok alapjan a keresleti gorbét!

Adja meg a keresleti gorbe egyenletét mindkét formaban: Q-ra
rendezett (normal) és p-re rendezett (inverz) alakban!

A keresleti fuggvény egyenlete alapjan hatarozza meg a kereslet
nagysagat a p=750Ft/db, p=700 Ft/db, p=400 Ft/db, p=300 Ft/db és
p=120 Ft/db esetére!

A keresleti fuggvény egyenlete alapjan hatarozza meg, hogy milyen ar
esetén lesz a kereslet nagysaga 100 db, 200 db, 400 db, illetve 600 db!
(Vegye észre, hogy az el6z6 pontban feltett kérdésre a keresleti gorbe
Q-ra, erre a kérdésre pedig a keresleti gorbe p-re rendezett alakjabal
kiindulva kaphaté meg egyszeribben a valasz).

Koppany Krisztian, SZE



A piaci kinalati gorbe

Q Q, Q

Koppany Krisztian, SZE
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Peélda: a kinalati fuggveny kezeléese

* EQgy piac legalacsonyabb aron értékesito vallalata 1500
Ft-os ar esetén hajlando a piacra lépni, ennél
alacsonyabb ar esetén nem jelenik meg kinalattal.
Minden egy forintos aremelkedés eseten 100 db-bal
emeli az eladni szandekozott mennyiseget.

— Abrazolja a kinalati fliggvényt!

— Irja fel a kinalati fliggvény egyenletét!

— Hatarozza meg a kinalatot a kovetkez6 arak esetén: p=1400
Ft/db, p=1500 Ft/db, p=1600 Ft/db, p=2000 Ft/db, p=3842 Ft/db!

— Milyen arak esetén lesz a kinalat Q=100 db, Q=1500 db,
Q=10000 db, Q=20000 db?

Koppany Krisztian, SZE



A piac egyensulyi helyzete

p A

prez

Py

P2

pmin

oS

oo

Qe

Q@

Qmax

Q

Koppany Krisztian, SZE
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A piac ,megtisztulasa”

tulkinalat

_________________

M~
1

-~

tulkereslet

STABIL
EGYENSULY

Koppany Krisztian, SZE
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- Egy

Pelda: a piaci egyensuly
meghatarozasa

termék piacat a kovetkezd fuggvények irjak le: Q = 0,1p - 100

és Q = 2400 - 0,3p.

Dontse el, hogy a két egyenlet kozul melyik adja meg a keresleti és
melyik a kinalati fuggvény! Allitasat tamassza ala!

Hatarozza meg, hogy mennyi terméket igényelnek a fogyasztok, ha
ingyen juthatnak hozza a termékekhez!

Mekkora az az ar, ahol a fogyasztok mar nem vasarolnak terméket?
Milyen ar alatt nem lépnek ki a cégek a piacra?

Abrazolja az el6z6eket bemutatd dsszefiiggéseket a megszokott
koordinatarendszerben!

Jelolje a tengelyeken Iév6 valtozokat, mertékegysegeket! Jelolje a
tengelymetszéspontok koordinatait.

Hatarozza meg, hogy milyen ar mellett kertl egyensulyba a piac!
Mekkora termékmennyiség cserél gazdat az egyensulyi ar esetén?

Vizsgalja meg a piac helyzetét P=5000 Ft/db és P = 6800 Ft/db-os aron!
Mutassa meg az egyensulytalansag mértékén az abran! (Jelolje be a
kereslet és a kinalat eltérését ezeknél az arszinteknél!)

Koppany Krisztian, SZE



a Marshall-kereszt alkalmazasa
* kitalalt péelda: kisvarosi piac, tojas
 a keresleti fuggvény QP = 12000 — 8000 -P-

) ety o , Pr
a kinalati fuggveny Q° =250p—2p
» a tojas ara a hipermarketekben és

takarmany ara adottsag (exogen ¥altozok)

p, =20 p, =2125)

Koppany Krisztian, SZE



Mellekszamitasok

QP =12000 — 8000 2—% =12000 — 400p
400p =12000-Q

1
—30-—
P 2002
QS =250p —2-2125 = 250p — 4250
250p = Q + 4250
1

=——0Q+17
p 250 Q Koppany Krisztian, SZE



Kapcsolodo feladatok

* rajzolja fel az inverz keresleti €s kinalati
gorbet!

» hatarozza meg €s abrazolja a piac
allapotat
—ha az ar 28 Ft/db,
— illetve ha az ar 20 Ft/db!

Koppany Krisztian, SZE



Tovabbl mellékszamitasok
p=28
QP =12000-400-28 =800
Q° =250-28 -4250 = 2750
Q° >Q°
p=20
QP =12000-400-20 = 4000
Q°® =250-20-4250 = 750

Q D > Q S Koppany Krisztian, SZE
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Kapcsolodo feladatok (folytatas)

 hatarozza meg a piaci Q° =Q°
egyens_ulyl arat es 12000 — 400p = 250p — 4250
mennyiséget! p 16250 = 650p

p° =25 Q° =2000

* hogyan befolyasolja a keresleti és kinalati viszonyokat,
ha a hipermarketekben a tojas ara megduplazodik, a
takarmany ara pedig 2000 Ft-tal nG6?

 rajzolja fel az uj helyzetnek megfelel keresleti es
Kinalati gorbet!

« hatarozza meg az uj egyensulyi arat és mennyiseget!

Koppany Krisztian, SZE
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- Hogyan mukodnek és mire

valok a kozgazdasagi modellek?

* alényeges 0sszefuggesek megragadasa,
egyszerusités
* epitéelemek
— endogen valtozok
— exogen valtozok
— feltevesek
* magyarazo- és elorejelz0-kepesseg

figure 1-4 page 7

Exogenous Variables m Endogenous Variables

How Models Work
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A piacmodell alkalmazasa

Az asztali DVD lejatszok piaca

Py S

Po| :
P2 “““ :

Q Q

Ingatlanpiac tanévkezdéskor

v

A kukoricapiac egy aszalyos évben

P4 S’
S
Py
po ——————————————————————
D

Q1 Qo Q

Egy ruhazati termék kimegy a divatbol

Py S
Po [T/ ;
P i
D
] D,
Q; Qo Q
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Mikrookonomiai optimumfeladatok
megoldasi modszerel

AlapvetO derivalasi szabalyok.
Feltételes szélso erték feladatok
megoldasa.
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Mit jelent az optimalizalas®

felteteles szels6ertek-feladat

dontési helyzet feltarasa

egyszerusito feltevések, modellek

donteési valtozok azonositasa

valasztasi lehet0ségek, korlatozo feltetelek

dontési kritérium, celfuggveny, racionalis
magatartas, optimum: maximum- vagy minimum

a gazdalkodas fogalma, alkalmazasi teruletek

Koppany Krisztian, SZE
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A hasznossag maximalizalasa

» egyvaltozos hasznossagi fuggvenyek

° d
° d
° d
° d

natar
natar
natar

naszon fogalma
naszon mint differenciahanyados

naszon mint differencialhnanyados

egfontosabb derivalasi szabalyok

» egyvaltozos hasznossagi fuggvenyek
szélso ertekenek meghatarozasa
derivalassal

Kapcsolodo irodalom: Koppany Krisztian [2005]: Modszertani
segédlet... Universitas-Gy6r Kht. 17-19., 36-41., 46-47. o. Koppény Krisztian, SZE
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Egyvaltozés hasznossagi fuggveny

A hasznossagi fuggvény jelolése U vagy TU. Mind a tankonyvben, mind a
példatarban talalkozhatunk mindkét jeloléssel!

U(x)

0,00
1,00
1,41
1,73
2,00
2,24
2,45
2,65
2,83
3,00
3,16

© 00N OO0l AW NP OX

[
o

3,5

3,0

2,5

2,0

1,5

1,0

0,5

0,0

U

/

Ez csupan egy példa formulaval

megadott hasznossagi fuggvényre! Miért
j6 hasznossagi fuggveények a

gyokfuggvény és a logaritmusfiggveny?

[

0

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 X

Az U(x) =+/x hasznossagi fliggvény néhany pontja és grafikonja

Koppany Krisztian, SZE
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A hatarhaszon fogalma

Total Marginal
Utility Utility
X TU MU
0 0
2 4 3,9
5 13 2
10 20 1,4
ATU
MU =
AX

Koppany Krisztian, SZE
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A hatarhaszon mint
differenciahanyados

U A
tga, = U (%) —U(%,) tge, = U(%,) —U(x,)
“ X, — ° X, — X,
20 U(x,) 1 U(x)
U T .
a, : U(Xz) o U(X1)
£ T 7 T |
| ~ !
Xy =Xy
+6
: >U(X1)_U(Xo)
7 U(Xy )~ . s )/
i Y !
' X, — X,
0 X:l X, >

—> 5 10



U(X,)

A hatarhaszon mint

differencialhanyados

U(x)

MU(X) =

dTU(X)

=TU'(x)

Koppany Krisztian, SZE



— Alegfontosabb derivalasi
szabalyok...

f(X)=x" f'(X)=c-x**

f(x)=x f’'(x) =5x"
g(x) =x* g'(x) =2x

h(X) =X W(x)=1-x" =1

f(x)=2x" f'(x)=2-3-X° =6X°
g(x) =2x g(x)=2-1.x>=2

h(x) =7 N(x)=0 Koppdey Welxtiin, 825



... €s alkalmazasuk

TUK =YX =x*  MUX)=TU'(X)=0,5-x*° = —=_

2\/x
TU(X) =5x°7 MU (x) =5-0,2- x5 :%
TU()—2x° MUG)=2.2.x 3= 4
3 3

TU(X) =6x—X° MU(X) =6—2X

U(x) =Inx U’(x):%

Koppany Krisztian, SZE
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14 4 I 4

Szélso ertek meghatarozasa

derivalassal

* vegyunk egy telitodeési ponttal rendelkez6
hasznossagi fliggveényt pl. U(X) =6x —Xx°

« abrazoljuk!

» ertelmezzuk a telitodesi pontot!

* hatarozzuk meg a fuggvény maximumhelyet a
derivalt (hatarhaszon fuggveény) zerushelye
segitsegevel!

« ezzel az optimumfeladatok megoldasanak egyik

(bar nem minden esetben legkényelmesebb)
modszeret el0 is készitettuk!

Koppany Krisztian, SZE
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Felteteles szelsoertek-feladatok

megoldasa: a legegyszerubb modszer

» keétvaltozos korlatozo feltételek értelmezése és felirasa
— gyakorlatias példak
— Kkoltségvetési halmaz és koltségvetési egyenes
— tengelymetszet, meredekseg
— eltolédasok, elfordulasok

« keétvaltozos celfuggvenyek ertelmezése

« az optimalis megoldas meghatarozasa
— az egyik valtozot kifejezzuk a korlatozo feltételbdl
— a kapott formulat a hasznossagi figgvenybe irjuk
— egyvaltoz6s hasznossagi fuggvenyt kapunk
— ennek szélsd ertéke a korabbiak alapjan meghatarozhato

Kapcsolodo irodalom: Koppany [2005] 19-20., 75. és 79. o.

Koppany Krisztian, SZE



Korlatozo feltételek a
fogyasztasban

* egy elsOeves egyetemi hallgato a 4930 Ft-
0s mobilegyenleggel kezdi meg a tanévet

* a mobiltelefont csak ket celra hasznalja

— szulok hivasa: vezetékes haldzatba torténo
hivas, kedvezmeényes idoszakban, 29 Ft/perc

— baratnd/barat hivasa: haldézaton beluli hivas,
éjszaka, dija 17 Ft/perc

Koppany Krisztian, SZE
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Jelolések

« a fogyasztasra koltott peénzosszeq: |
(esetunkben | = 4930 Ft)

» a termékekbdl vasarolt (vasarolhatd) mennyiség:
X sy
— szulokkel valo beszélgeteési id6 percben (x)
— baratndvel/barattal valo beszélgetesi id6 percben (y)
* az egyes termekek arai: p, es p,

— hivas vezetékes haldzatba, csucsidoészakban
(Px = 29)
— ejszakai hivas, halézaton belul (p, = 17)

Koppany Krisztian, SZE
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Koltsegvetési halmaz es
koltsegvetesi egyenes altalaban

y

A

l>2p, - X+p, -y

l=p, - X+p, Y

N

A koltségvetési

fa
1 p, Ugglleges tengelymetszet

@

6‘ egyenes felirasa,
meredeksége és
tengelymetszetei az
el6z6 szampéldaban.

|/ p, X Koppany Krisztian, SZE
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A koltségvetesi egyenes
elmozdulasai

Px

X X

A fenti valtozasok értelmezése a korabbi konkrét példankban. Koppény Krisztian, SZE



A célfuggvény és a teljes
optimumfeladat

* tételezzuk fel, hogy a telefonhivasokbal
szarmazo hasznossag a kovetkezo
fuggveny szerint alakul: gx V)=X-y

* hogyan hasznalja fel a fenti fogyaszto a
leghasznosabb modon a 4930 Ft-os
egyenleget?

* a celfuggveny és a korlatozo feltétel
felirasa

Koppany Krisztian, SZE
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A megoldas lepesel

« fejezzuk ki az egyik valtozot a korlatozo
feltetelbdl

* a kapott formulat helyettesitsuk be a
célfuggvenybe
 a celfuggvény egyvaltozossa alakult

« keressuk meg az egyvaltozos celfuggveny
maximumbhelyét

 a korlatozo feltetelbe valo visszahelyettesitéssel
hatarozzuk meg a masik valtozo optimalis
értéket

Koppany Krisztian, SZE
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= Optimumfeladatok egy masik
megoldasi modszere

« fontos el6zetes tudnivalok
— ez a megoldasi modszer bir a legtobb kozgazdasagi tartalommal
— a megoldas lényege grafikusan jol szemléltethetd
— kétvaltozos esetben a leginkabb ajanlott eljaras
» a kétvaltozds hasznossagi fuggvények szintvonalai, kozombosségi
gorbék
« az optimalis megoldas grafikus szemléltetése
* a helyettesitesi rata és helyettesitési hatarrata
« a parcialis derivalas, kétvaltozos hasznossagi fuggvenyek parcialis
derivaltjai
« MRS meghatarozasa parcialis derivaltak segitségével

« az MRS = koltségvetési egyenes meredeksége optimumfeltétel
alapjan tortén6 megoldas menete

Kapcsolodo irodalom: Koppany [2005] 75-78. o.

Koppany Krisztian, SZE
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Keétvaltozos hasznossagi fuggveny
diagramja es szintvonalal
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R ORI U SN SN ST T T [T U W U W NN TN TN U T NS SN AT N N SN SN U U 'Y

-

R SR SN T TN SN WO AT D [T SN W W S SN TN TN ST U U TN ST S SR S ST U Y

(-
(=]

Koppany Krisztian, SZE



EGYETEM
GYOR

ﬂ‘ SZECHENYI ISTVAN
=~

JOl viselked0 kozombosségi gorbek

400

4004
300-
y 200

100+

Sra

200 300 400
X

Koppany Krisztian, SZE
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A fogyaszto optimalis valasztasa

yOpt

A koltsegvetési
egyenes érinti az
elérheté maximalis
hasznossagi
szinthez tartozo6
kozOmbOsseégi
gorbét.

A koltsegvetési
egyenes
meredekseége
megegyezik a
kOozOmbOsseégi
gOrbe adott
pontban meért
meredekségével.

Koppany Krisztian, SZE
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A helyettesitesi rata

. MU, — AU(X,Y) MU, — AU(X,Y)
AX Ay
AU =Ax-MU, AU =Ay-MU,
6 ..
I AX-MU, +Ay -MU, =0
Ay <
E AX-MU, =-Ay -MU,
2 ............................................. E U, |\/|U |
. x

Kapcsolodo irodalom: Koppany [2005] 69-75. o. Koppany Krisztian, SZE



A helyettesitesi hatarrata

\ wrs -|%
15 dX
10 - S&EB aU(X,y)
\\ MUX OX
; A MRS — — GU
~— MU, (X,y)
o oy

Kapcsolodo irodalom: Koppany [2005] 69-75. o.

Koppany Krisztian, SZE
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Parcialis derivalas

U(X,y):)(.y oU(X,y) —y oU(x,y) — X
OX oy
— J aU(X’y) 2 2
Uxy)=3-x2-y2  UXY) o 3 —9.%2.
o X-y oy y
U(x,y) =Xy lxy) 1]y U(x,y) _1 |x
OX 2\ x oy 2\y

Kapcsolodo irodalom: Koppany [2005] 66-68. o.

Koppany Krisztian, SZE
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— A megoldas lepései — a telefonos
mintapeldan keresztul

a hatarhasznossagi fuggvenyek meghatarozasa
« az optimumfeltetel formalis felirasa

« az optimumfeltétel egyik valtozéra valo
rendezese es visszahelyettesitesi a korlatozo
feltételbe

* az ily mdédon egyvaltozossa alakult korlatozo
feltéetel megoldasa

* a masik valtozo optimalis ertekenek
meghatarozasa visszahelyettesitéssel

Koppany Krisztian, SZE
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Optimalis megoldas egy masfajta
preferencia-rendezés eseten

* legyen most a fogyasztdé hasznossagi
fuggvénye U(Xy)=X-y”

* hogyan ertelmezhetjuk a preferenciak
ilyen fajta valtozasat?

* hogyan alakulnak ebben az esetben az
optimalis beszelgetési idotartamok?

Koppany Krisztian, SZE
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Optimumfeladatok a
mikrookonomia tananyagban

optimalis fogyasztasi szerkezet: a maximalis
hasznossagot biztositd fogyasztoi kosar

optimalis munkavallaloi dontes: a maximalis
eletminoseget biztosito szabadido-jovedelem
kombinacio

optimalis intertemporalis valasztas: a maximalis
hasznossagot biztosito jelenbeli €és jovobeli fogyasztas
kombinacio

optimalis eréforras-felhasznalas

— adott koltségkerettel megvalodsithatd maximalis kibocsatas

— adott kibocsatas minimalis koltseggel

mindig adott preferenciakkal és technologiakkal
dolgozunk

Koppany Krisztian, SZE
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“ Példa: optimalis
munkavallalol dontés

 Egy munkavallalo szamara a szabadido és a
bérjavak egyuttes hasznossagat az
U(sz,))=(sz-8)] fuggveny irja le, ahol sz a napi
szabadid0 mennyisege Orakban, 8<sz<=24, |
pedig a napi jovedelmet jeloli.

— Abrazolja az életminéség k6zombosségi térképét
nehany kozombosségi gorbe segitsegével!

— Abrazolja az életmindség koltségvetési egyenesét
300, 420 és 650 Ft-os orabéer mellett!

— Mekkora az optimalis munkamennyiseg 300 Ft-os
orabér esetén? Mekkora a napi bérjovedelem?

Koppany Krisztian, SZE
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“ Példa: optimalis
intertemporalis allokacio

 Tamas most irt ala egy keteves, 8 millio Ft
0sszegU megbizasi szerzodest. A megbizasi
dijat ket részletben kapja: idén 5 millio Ft-ot,
jovore 3 milliot. A kamatlab 10 szazalekos,
Tamas intertemporalis hasznossagi fuggvenye
U(C,,C,)=InC,+InC..
— Hatarozza meg Tamas optimalis intertemporalis
allokacigjat!
— Abrazolja a szituaciot!
— Megtakarité vagy hitelfelvev6 pozicioban van Tamas
az elso id6szakban

Koppany Krisztian, SZE
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| Példa: optimalis
tenyezofelhasznalas

« A termelési technolégiat egy Q=2K%4L%° alaku
Cobb-Douglas-féle termelesi fuggveny irja le.

* A rendelkezesre allo koltsegkeret 75 millio Ft, a
munka utan fizetett tenyezdjovedelem 120 ezer
Ft, a tOke utani kamat pedig 20 szazalekos.

— Hatarozza meg az adott koltsegkeretbdl
megvalosithatdo maximalis kibocsatasi szintet és az
ehhez tartozo optimalis tenyezOkombinaciot!

— Hatarozza meg a 100 ezer darabos kibocsatasi
szinthez tartozo, minimalis koltseget biztosito,
optimalis tenyezOkombinaciot! Mekkora ez a
minimalis koltseg?

Koppany Krisztian, SZE
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Tovabbi nehezebb témakorok

rugalmassagi mutatok

profitmaximalizalas, optimalis kibocsatasi
nagysag

piaci szerkezetek

— versenypiac €s monopolium

— ardiszkriminacios strategiak monopolerd eseten

— Cournot- es Stackelberg-duopolium

vallalatok munkakereslete, optimalis
tenyezofelhasznalas és kibocsatas az inputpiac
oldalarol

Koppany Krisztian, SZE
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Keresletelemzes rugalmassagi
mutatokkal

A rugalmassagi mutatokrdl altalaban. A
kereslet arrugalmassaga. A kozépponti
formula. Az arrugalmassag és az arbevétel
kapcsolata. A kereslet jovedelem- és kereszt-
arrugalmassaga.
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Keresletrugalmassagi mutatok

* arugalmassagi vagy elaszticitasi mutato
altalanos alakja
2 AA%

E p—
AB
AB%

* B valtozo egy szazalekos valtozasanak hatasara
hany szazalekkal valtozott A valtozo
(atlagosan)?

» kereslet-rugalmassagi mutatok
— a kereslet arrugalmassaga
— a kereslet jovedelemrugalmassaga
— a kereslet kereszt-arrugalmassaga

Koppany Krisztian, SZE
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A kereslet arrugalmassaga

_kereslet szazalékos valtozasa
ar szazalékos valtozasa

p p

&p

180 \ 180 \
160 \ 160 g\E
140 \\ 140
E \
120 \v\ 120
F \ F
100 ~—o—__ 100 o
\\- \
80 80 \
60 60 \
40 40
20 20
0 Q O
0 25 50 75 100 125 150 175 200 225 0 25 50 75 100 125 150 175 200 225

Koppany Krisztian, SZE
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kozepponti formula és az

ivrugalmassag
. AQ Ap -
" Qut Q[ Pyt P p
2 2 (po+p1);2
__AQ / AP _ : .
Qo +Q1 Po + P, Q:o T Cil =Q

AQ . po + pl _ AQ . pO + pl Qo+ Q)2

TQ,+Q, AP Ap Q,+Q

Keét pont kozotti rugalmassagot mindig kozépponti
formulaval szamoljuk!

Koppany Krisztian, SZE



ﬂ‘ SZECHENYI ISTVAN

EGYETEM

— 7 Példa: a benzin iranti kereslet
arrugalmassagi mutatgja

* Egy benzinkuton a benzin aranak 308 Ft-rol 300
Ft-ra valo csokkentése kovetkezteben a naponta
atlagosan ertekesitett mennyiseg 21600 literrol
21910 literre novekedett!

— Hatarozza meg a benzin iranti kereslet
arrugalmassagi mutatojat! Ertelmezze a kapott
eredmenyt!

— Hogyan valtozik a kut arbevétele az arcsokkentes
kovetkeztében?

Koppany Krisztian, SZE
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Arrugalmasséag és arbevétel

az 0sszbeveétel (TR, Total Revenue) az ar (p) és az
eladott mennyiseg (Q) szorzata

arrugalmas kereslet

— az ar bizonyos aranyu csokkentése ennel nagyobb aranyu
keresletnovekedest eredményez, n6 a osszbevétel

— az ar bizonyos aranyu novelése ennel nagyobb aranyu
keresletcsokkenést eredmeényez, csokken az osszbeveétel
arrugalmatlan kereslet

— az ar bizonyos aranyu csokkentése ennel kisebb aranyu
keresletnovekedest eredményez, csokken a 0sszbevetel

— az ar bizonyos aranyu novelése ennél kisebb aranyu
keresletcsokkenést eredmeényez, n6 az 6sszbevetel

Koppany Krisztian, SZE



A kereslet jovedelemrugalmassaga

* a Jovedelemrugalmassag kozepponti
formulaja AQ I, +1,
g = -
Al Q,+Q,
» a termékek tipizalasa a jovedelem-
rugalmassagi mutato erteke alapjan

— normaljéoszag 0 < g <1

— inferior joszag ¢ <0
— szuperior joszag ¢, >1

Koppany Krisztian, SZE
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—  Példa: a tomegkozlekedeés iranti
kereslet jovedelemrugalmassaga

» Egy alkalmazott el0z6 munkahelyén netté 120
ezer Ft-ot keresett. Munkaba minden nap
autobusszal jart, igy havonta 40-szer vette
igénybe a tomegkozlekedest.

 Nemreg munkahelyet valtott, uj helyén 150 ezer
Ft-ot keres. Heti két alkalommal autoval jar
dolgozni, busszal csak havonta 24-szer utazik.
— Hatarozza meg a tomegkozlekedés iranti kereslet

jovedelemrugalmassagat a fenti gazdasagi szerepld
esetében?

— Milyen kategoriaba sorolhato a tomegkozlekedes
peldaban szerepld alkalmazott szamara a kapott
jovedelemrugalmassagi érték alapjan?

Koppany Krisztian, SZE
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A kereslet kereszt-arrugalmassaga

» a kereszt-arrugalmassag kozépponti formulaja

. _AQ, P/t
" Ap, QU +Q;

* a kereszt-arrugalmassagi mutato utal a két
termek egymashoz valo viszonyara

— helyettesité  ¢,, >0
— kiegészité  &,, <O

— fuggetlen &, ~ 0

Koppany Krisztian, SZE
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Példa: a hamburger és a melegszendvics
kereszt-arrugalmassaga

ﬂ‘ SZECHENYI ISTVAN
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« Az egyetemi bufében a hamburger ara 280 Ft, a
melegszendvicsé 300 Ft. A napi forgalom hamburgerbdl
15 db, melegszendvicsbdl 50.

« Szeptember utolso hetében a bufé a hamburgerre akciot
hirdet, az arat 200 Ft-ra csokkenti. Ennek kovetkeztében
a hamburgerbdl szarmazo napi bevetel 3800 Ft-tal no, a
me__ll%gszendvics eladott mennyisege pedig 35 db-ra
csokken.

— Szamitasok nélkul allapitsa meg, hogy arrugalmasnak
mondhato-e a hamburger kereslete?

— Hatarozza meg pontosan a hamburger arrugalmassagi
mutatogjat!

— Mekkora melegszendvics hamburger arara vonatkozo
rugalmassagi mutatoja? Milyen a két termék viszonya?

Koppany Krisztian, SZE
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Pontrugalmassagi formulak

gp:dQ.p gI:dQ-I
dp Q dil Q
c :de_py

X, Py dpy Qx



Koszonom a figyelmet!

Eredmeényes felkészulest es sikeres
vizsgakat kivanok!

Koppany Krisztian, SZE



