9. el6adas
Ismételt jatékok: véges és végtelenszer
torténd ismétlés

Kovacs Norbert
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Az el6adas menete

* Ismételt jatékok
— Véges sokszor ismételt jatékok
— Végtelenszer ismételt jatékok

Példa

+ Kiindulas: Cournot-duopdlium jaték
* Inverz keresleti gérbe: P=150-Q, ahol
Q=q1+q2, termelés hatarkéltsége:
c=30Ft
» Legjobbvalasz-fliggvények:
q; = 60 - qu
q; = 60 - L

2 g, =g, =40
* Nash egyensulyban: 2 -%

I¢ = 1600




Hogyan valtozik a helyzet akkor, ha a
vallalatok kartellben miikodnek?

+ Idedlis esetben a kartell tiszta monopoliumként
muakodne, ekkor:
4" =¢9;' =30
0" =60
P¥ =90
1" = 3600
+ Az egyuttm(kodés tehat kifizet6do, de létezik a
,csalas” jelensége

A csalas jelensége

» Ennek oka, hogy a monopolista
termelési szintek nem alkotnak
.legjobbvalasz” part!

* Pl.: Ha az 1. vallalat ugy véli, hogy a 2.
vallalat tartja magat a megallapodashoz,

akkor az 6 ,legjobb valasza™: 4 =45
. o P Y =30
* Ekkor az iparagi jellemzék: qu, o
P =90
7t =2025
7% =1350

Tehat ennek a helyzetnek a kifizetési
matrixa

2. vallalat
Az egyittmiikodés és vallalal

cserbenhagyas kifizetési
tri

matrixa Egyuttmiikodés | Cserbenhagyas

Egyiittmiikodés | (1800;1800) (1350;2025)

1. vallalat ===
Cserbenhagyas / N
(2025;1350) (1600;1600) !
\ ’

~

Ez a szituacié tipikus
»fogolydilemma” allapot!!




Ismételt jatékok

+ Két véllalat/szerepl6:
— A vallalatok/szereplék elére gondolkodnak
— Tobbszori kapcsolatba kerlilés
— Ajelen és jovSbeli jsvedelmekkel kapcsolatos preferenciak
* A kooperativ kartelljaték jovedelmezébbé valik
* AKkartelltagoknak lehet6sége van a ,csalok
megblintetésére” —elrettent6 hatasa van
*+ Ajelenlegi és jovébeli cselekvesek a multbeli
akcioktol figgnek
+ Két f6 tipus az interakciok szama szerint:
— Véges (lehet, hogy nagyszamu) ismétlés /és az ismétlések
szama ismert/

— Végtelenszamu ismétlés (hatarozatlan idd) infinitely repeated
game

A véges eset!

Mikor lehet az interakciosk szama véges

és ismert?

— Kimerithet6 és véges erdforras felhasznalas

— Ahol a termelési tudast szabadalmakkal
védik

— A vallalatot vezeté menedzsmentcsapat
cserélédik

Véges ismétlés

Példa folytatasa: kiterjesztés 2 id6szakra

Ekkor a vallalatok stratégiaja:

— 1. id6észak: egyuttmikddés

— 2. id6szak: egyuttmikodés, ha a masik
egyuttm(ikodott az els6 idészakban(?)

Milyen probléma van ezzel a stratégiaval?

— A hitelesség hianya!!

— Az els6 id6szaki egylttmiikddés nem részjaték
tokéletes

— lgy a 2. forduléban: nem-kooperativ egyensuly!




Kiterjesztés tobb, de véges idészakra!

* Alogika ,T” id6szak esetén is mikaodik
* A, T.”id6szakban az egyuttmikodés
nem részjatéktokéletes stratégia

» De akkor a ,(T-1).” id6szakot sem
jellemzi kooperativ egyensuly

* Vagyis 3 id6szak esetén 3-szor
ismétlédik a nem-kooperativ egyensuly!

* Ez nagy szamu ,T” esetén is igy van!

A ,,Selten-tétel”

Ha egy egyedi egyenstllyal rendelkezé
Jatékot véges alkalommal jatszanak le,
akkor a megoldas az egyensdly lejatszasa
véges alkalommal. Az ismételt jaték Nash-
egyensulya az egyedi Nash-egyensuly
végesen ismételt lejatszasa lesz!

Selten-tétel kovetkezményei

+ A jaték torténete nem jatszik szerepet, ha
az interakciok szama véges és nincsenek
jutalmak és bintetések, valamint létezik
egyedi egyensuly.

* Nehéz megvaldsitani a kartellt véges
ismétlés esetén




Miért léteznek mégis a kartellek?

+ A tétel csak akkor alkalmazhato, ha:
—a ,véges” szam ismert
— ha a jaték egyid&szakos valtozatanak
egyedi Nash-egyensulya van
* Mi térténik akkor, ha a jatéknak tébb
Nash-egyensulya van?

Példa
Kifizetések a differencialt termékes Bertrand-
jatékban
2. vallalat
105 130 160

105 |(73125;73125) |(82500;72500) | (93750;55250)

1

", 130 |(72500;82500) | (85000;85000) | (100000;71250)
véllalat

160 |(55250;93750) | (71250; 100000) | (91000;91000)

A jaték jellemzdéi
1. Ajatéknak tébb Nash-egynsulya van az egyszer
lejatszott jatékban

2. Mindegyik egyetért azzal, hogy a masodik egyensuly
a jobb

3. Mindegyik jobban tenné, ha 6sszejatszananak

2. véllalat

105 130 160
105 (73125;73125) (82500;72500) (93750;55250)
1. véllalat 130 (72500;82500) (85000;85000) (100000;71250)

160 (55250;93750) (71250; 100000) (91000;91000)




Ekkor a stratégia

+ 1id6szak: 160-as egységar

+ 2.id6szak: 130 dollar, ha az elsé id6szakban
160, egyébként 130!

Ha a 2. vallalat a kooperativ arnal kisebb arat
szab, akkor az ebbél szarmazoé nyereség 9000 e
Ft, a veszteség viszont: 17875 e Ft

» A csalashol eredé teljes profit: 100000+73125

+ Ha egyittmkodne: 91000+85000

A jaték kiterjesztése

» Mi torténik akkor, ha a jévébeni profitokat
diszkontaljuk?
* Ha az el6z6 helyzethez képest R>0
diszkonttényezét vezetlink be!
PVE(r,)=91000+85000R
PV (r,)=100000+ 73125R

* Ahhoz, hogy az elsd id6szaki kartell
megallapodas fennmaradijon:

PVzc(ﬂz»PVzd(”z)

Nézziik az indulé alappéldat ujra!

2. vallalat
Az egyittmiikodés és vallalal
cserbenhagyas kifizetési
matrixa

Egyuttmiikodés | Cserbenhagyas

Egyiittmakédés | (1800;1800) (1350;2025)

e AN

(2025;1350) (1600;1600) !
N 7

~

1. véllalat
Cserbenhagyas

Ez a szituacié tipikus
»fogolydilemma” allapot!!




Végtelen idéhorizont bevezetése

» Profitaramlas vart jelenértéke:

PV(z,)=nmg+ 7, p-R+7, p> R+t -p R +...

* Nem kifizet6d6 megszegni a kartell-
megallapodast, akkor ha

D M
71-! B ”!

D N
T, -7,

i

PR)

A néptétel

* Folk Theorem: Tegyuk fel, hogy egy
végtelenszer ismételt jatéknak van egy olyan
kimenete, melyben a jatékosok kifizetései
meghaladjak az egyszer lejatszott jaték Nash-
egyensulyi kimenetének kifizetését. Ekkor
barmilyen megvalésithaté kifizetés-kombinacio,
melyet minden egyes vallalat elényben részesit
a Nash-egyensulyi kifizetésekkel szemben,
részjaték tokéletes egyensuly lehet valamilyen
egyhez kdzeli kamatlab mellett az ismételt
jatékban.




