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s Tanulasi cél: ebben a leckében megmutatjuk, hogyan hasznalhatjuk a skalaris és a vektorialis
szorzatot térbeli egyenesek és sikok egyenletének felirasara.

s Térelemeknek nevezzik harom dimenzidban a pontot, egyenest és sikot.

— i S

— . 3.1. Egyenes megadasa térben

— i

— . Tananyag: lecke03a.pdf

I II:I ” ” z z

— | Ellenorzo kerdéesek

— |

— il 1. Irja fel az A(-3, 4,5) pontot az origoval 6sszekot6 egyenes paraméteres
| egyenletrendszerét!

[f

| x=-3t, y=-4t, z=-5t teR
IIII

II|I

| [Elx=3t, y=-4t, z=-5t teR
II|I

I x=3t, y=4t, z=-5t teR

II|I

I x=-3t, y=-4t, z=5t teR
[f

! mehet
)

II|I

1l

I IIII —

— (f 2, Irja fel az A(2,0,4) és B(-4, 2, — 2) pontok felez6pontjan athaladé,
| e: Xx=2-t,y=3+2t, z=2+t egyenessel parhuzamos egyenes paraméter
|'I|'I nélkiili egyenletét!

IIII

) —

(l x+2=y—1=z—1
|I|I 2

IIII

[f -1

| —X - =—y =z+1
IIII 2

II|I

1l —

fl x+2:1—y=z—1
II|I 2

1l

)

( x+2 _y-1_. 4
IIII —1 2

I'Il'l mehet
IIII

IIII

[f

I |I|I — - -

— I % 3. Irja fel annak az egyenesnek az egyenletét, amely athalad az A(-3,0, 1)
I ponton és parhuzamos az y tengellyel!

IIII
)
(l x=3, y=t, z=1 teR
I:I:
Il x=-3+t, y=t, z=-1 teR
I:I:
Il X =-3, =t, z=1 teR
IIII E y E
IIII
il x=-3, y=t, z=t teR
1l
I|I||I mehet
IIII
IIII
— [f
— !

£2 4. Irja fel az A(2, - 2,1) ponton athaladé 2x +y —z = 1 sikra merdleges
IIII egyenes egyenletét!

||l x=2+2t, y=-2+t, z=1-t teR

file://Z:\Coeditor\data\local\course551\lesson2.xml 2017.09.29.



COEDU

Xx=2-2t, y=-2+t, z=1-t teR

X=2-2t, y=-2-t, z=1-t teR

x=2+2t, y=-2+t, z=1+t teR

2 5, Dontse el, hogy az A(1,—3,2) és a B(-1, 1, 2) pontok rajta vannak-e a

2x +y—1z =1sikon?
mindkettd rajta van
csak A van rajta

csak B van rajta

E egyik sincs rajta

# 6. irja fel az A(1,5, - 2) pontra illeszkedd és az YZ sikkal parhuzamos sik
egyenletét!

£ c —
" 7. Irja fel az A(1,0,— 1) pontra illeszked6 és az e : le =

egyenesre merodleges sik egyenletét!

2x+3y+22=0
[ 2x-3y+22=0
2x—-3y—-2z=0

2Xx+3y-22=0

mehet

3.2. Térelemek kolcsonos helyzete, kozos pontjai

Tananyag: lecke03b.pdf

Ellendrz6 kérdések
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#2! 8. Hatarozza meg aze: x=3+2t,y=1+t,z=2-tteRés
f:

x=-1+t,y=2+2t,z=1-2t t € R egyenesek metszéspontjat!

M (-3, -2, -5)
M (5,2,1)
[FIM(-3,-2,5)

M (1,6, -3)

mehet

2 9, Hatarozza meg aze: x=3-3t,y=-1+t,z=-2-2t t € R egyenes és az YZ

sik metszéspontjat!
M (0, —2,0)
M (1,0,0)

M, -2,3)

[E1M(0,0, -4

mehet

2 10. Hatarozzuk meg aze: x=2-t,y=1+t,z=1-2tt € R egyenes és az

S: X+y-2z-5=0 sik metszéspontjat!

FimM@2 -1

M (0,3, -3)
M(2,1, - 1)
M (0,5, 0)

11.Legyen S;: X—-y+22=66és S, : 2x—y—z =3 két egymast metszo sik.

Dontsiik el, hogy az A(-6,— 14, — 1) és B(-3, 9, 1) pontok koziil melyik van
rajta a két sik metszésvonalan?

mindkettd rajta van
E csak A van rajta
csak B van rajta

egyik sincs rajta

3.3. Térelemek tavolsaga, hajlasszoge

Tananyag: lecke03c.pdf
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[ Ellenérzé kérdések

12. Hatarozza meg az A(2,3, - 1) pont ésaze: x=3-2t,y=-2+t,z=5teR

I egyenes tavolsagat!
| (A2

| 5,22

I 9,72

Il 6,75

| mehet

13. Hatarozza meg az origo és az S : x+Yy+z =0 sik tavolsagat!

i mehet

1l 2
Il 14. Hatarozza meg az e : 3 = = % egyenes ésaz S: X—2y+z=5

i sik hajlasszogét!
it 70,22°
|| 80,24°
| 55,22°

I 62,22°

i mehet

#2! 15, Hatarozza meg aze: x=t,y=1-t,z=1+t t € R egyenes és azy

i ' tengely hajlasszogét!

i 35,26°
i 25,26°

I 44,74°

| [E) 54740

i mehet

#2 16. Hatarozza meg az S : Xx-3y+2z =1 és az yz sik hajlasszégét!

(l 52,45°
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Il 37,21°

|| [E] 72,450

ff 82,28°

3.4. Osszetett feladatok

Tananyag: lecke03d.pdf

[ Ellenérzé kérdések

17. irja fel az ABC haromszég sikjanak egyenletét, ha A(2,—1,5),

B B(3 -41)é&sC(6,5 - 1)

I 20x — 3y +2z =53
I X—-y+z=38
.| [F] 21x-23y-92=20

|/ 4X—2y+22=20

I\ mehet

2 18. Hatarozza meg az A(1,—5,2) pont ésaze: x=4,y=-2+2t, z=3t teR

Il egyenes kozos sikjanak egyenletét!

i 13x+ 9y + 6z = -20
Il 13x -9y — 6z = 46
| [F]13x—-9y+62=70

I 13X +9y — 62 = —44

i mehet

£ 19. Adott egy haromszog két cslicsa és a sllypontja. Irja fel a BC oldal

I\ egyenesének egyenletét, ha A(l, 2,3), B(-1,0,3) és S(2,1, 3).
I X=6+7t, y=1+t, z=3tteR

i X=6+7t, y=1+t, z=tteR

it EX=—1+7t,y=t,z=3teR

1l Xx=-1+T7t, y=t, z=3tteR

Il mehet

20. Adott az ABCD tetraéder, ahol A(4,7,6), B(0,1,-2), C(-1,5,3) és

file://Z:\Coeditor\data\local\course551\lesson2.xml 2017.09.29.



COEDU Page 6 of 6

1

|:|: D(4,-5, 2) . Hatarozzuk meg a tetraéderben az AB oldalegyenes
I felez6meroleges sikjanak és a CD oldal egyenesének hajlasszogét!
I}

Il

i

) e 17,65

II|I

.:.: 72,35°

Il

IIII

Il 27,65°

Il

IIII

I 63,35°

Il

i\ mehet

IIII

Il
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