Bodo Beita 1

Sorozatok

1. Vizsgélja meg az alabbi sorozatokat monotonitds szempontjabol!(Indoklassal, nem elegendd a so-
rozat néhdny elemének kiszdmoldsa.)

1 Lo «
@ a, =113 [szigortian monoton nd]
(b)  an =12 [szigordan monoton csdkken]
) . . 2

©)  an =557 [szigorian monoton nd]
(d) Op = 27?_71 [szigordan monoton csokken]
_ 2+4n . P 7

() B an =35, [szigorGan monoton nd]
0 B a, =352 [szigortian monoton csokken]
142 - .

(@ B an =532 [szigoriian monoton nd]

2. Vizsgélja meg az alabbi sorozatokat monotonitas és korlatossag szempontjabodl!(Indoklassal, nem
elegendd a sorozat néhdny elemének kiszdmoldsa.)

_ 3—4n
@ V- oan =5,

[szigortian monoton nd; legnagyobb alsé korlat: k= %; legkisebb felsé korlat:K= %]
®) V a, =35
[szigordan monoton csokken; legnagyobb alsé korlat: k:%; legkisebb felsd korlét:Kz%]

3. Konvergensek-e az aldbbi sorozatok? Ha igen, adja meg azt az Ny kiiszobszdmot, amelyt6l kezdve
a sorozat elemei a hatdrérték ¢ = 10~2 sugard kornyezetén beliil esnek!

2—3
@V oan=i=p;

[a sorozat konvergens, Ny = 31]
— 6n’43
b) V- an =55,
[a sorozat divergens]
_ 8-10
© V an =535
[a sorozat konvergens, Ny = 239

)V a, =733

n 7 4n+1
[a sorozat konvergens, Ny = 87]
_ —4n348
(e) V ap = 5_:L7n2

[a sorozat divergens]

4. Vizsgdlja meg az aldbbi sorozatokat monotonitds és korlatossag szempontjdbol!(Indoklassal, nem
elegendd a sorozat néhdny elemének kiszdmoldsa.) Konvergens-e az aldbbi sorozat? Ha igen, adja
meg azt az Ny kiiszobszdmot, amelytSl kezdve a sorozat elemei a hatdrérték ¢ = 103 sugard
kornyezetén beliil esnek!
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_ n—2
@ V a,= %4_2

[szigordan monoton nd; legnagyobb als6 korlét:k:—%; legkisebb felsé korlat:K=1,
a sorozat konvergens, Ny = 3998]

OREES=
[szigordan monoton csokken; legnagyobb alsé korlat: k=2; legkisebb felsd korlét:Kz%,

a sorozat konvergens, Ny = 120]

_ 2n—2
© V an =15,

[szigordan monoton nd; legnagyobb als6 korldt:k= 0; legkisebb felsd korlat:K= %,
a sorozat konvergens, Ny = 888]

5. V Vizsgiljamegaza, = 1":31 sorozatot monotonitas és korldtossdg szempontjabol!(Indoklassal,

nem elegendd a sorozat néhdny elemének kiszdmoldsa.) Ha konvergens a sorozat, adja meg azt az
Ny kiiszobszamot, amelytsl kezdve a sorozat elemei a hatarérték ¢ = 10~ sugari kornyezetén
beliil esnek!

[szigordian monoton csokken; legnagyobb alsé korlat: kz—%; legkisebb felsé korlat:K=2,

a sorozat konvergens, Ny = 15555]

6. Hatdrozza meg az aldbbi sorozatok hatarértékét!
@ apn=2n-1
1
[ lim 2n—1) = lim n (2 — ) = oo}

n—o0 n—oo n
() ap =60 —2n—n" [—o0]
) an, =—5n>+4n—38 [—o0]
(d) an = 3n*+ VTn® — §n? [00]
2?2 +3—4n 1
(e) In = —5 g3 [Z]
n3 — 4n? 7
T -]
6n +2n° — 7
© B == [oc]
~ (bn—4)? 25
I %]
An +3 —9n?t
i I O L 0
@B a —2+5n7 0]
. ~ (—=3—-2n)?
5nd 4+ 2n% — 7 5
B an= —4n? — 3n3 {_3}
3n? —8nb +2n
M B a,= [—o0]

5nd +8n—7
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_ (3-6n)?
~ (n*+1)(2n +3) 9
5 0= DY g
_ Br?-1)(n*+1) 5
©) n = 5n3(n + 4)2 [5}
7. Hatdrozza meg az aldbbi sorozatok hatarértékét!
vn+7
n — 0
(@ B a . [0]
vn? + 2
b n=— 0
®) B an = — [0]
n?+2
c Ap = ——— 00
© e <]
—v/b5n2 +4+2n—8n
@ n = n—+3 {_\/5_8}
_ 3n4v6n?+2n—38 346
(e) an = 5n— 1 { 5 }
11n3 — 2n
an = 00
® Ven+2n3 —1+7n [oc]
24n
a, = 0
) n2 + v6n + 3nt —1 0]
V16n7 4+ 6n3 —n
h n =
0 B a = oo
) 8n3 + v/4nb 4+ 2n2 — 8n
(1) an = TL3 _ 1 [10]
R k. (o]
" YAn5 T 2n 4+ 5n
® B a =2 VY9 4]
2n + 3 2
OB a = Vnt+3n2 —1—2n (oc]
" 3+5n
n?—1
m ap = 0
(m) 3n — V4An™ — 2n3 0
WV a, = 2 —2n?2 4+ 3n (—o0)
" vn—2
3/ 4 2 _
© V an:\/n +5+vV6n2+2n—38 (oc]
n—1
I _ 2,2 _
® V an = In 3n“+4—3n =

n? —/bn+ 16nt — 2
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OV a,= 6n% + v/3n7 + 6n4 0]
" Y3010 4+ 6n — 203
8. Hatdrozza meg az aldbbi sorozatok hatarértékét!
@ a, =5"-3" [00]
(b) a, = 10" — 2% [—o0]
) ap=3"—-5"" [00]
3" +2.5"
d a, = T4 [o0]
. 8"+3 1
© a0 =g 3]
2"+ 5.7
— _ 0
M =5 g 5w )
3n+1 1+ 92.57 9
(&) an = En+2 _ 9. 92n [%}
2271, + 310
(h) an = 95 _ 5nt3 [0]
. 43n — 10"
(1) an = 108 — 7m0 [—o0]
) 3. 237L+1 _3gn 37
(]) an = 5 3 81+n _ 5n+1 |:TO_
4n+1 + 6n—2 17
0B 0= -]
32n+1 4 5N 1
(D ap = 7971-&-3 T 3n [m
7—2+n 1+ 9. 8n+2 3]
(m) B an = —2— 1 5. 92+8n {?
5n+3 —4. 32n+1
(n) an = 4n_1 + 22+3n [_OO]
3n+3 —-5. 22n+1
©) B an= 95 - 5n—2 1 31+3n [0]
_92n—1 3. 5n+2
(p) an == _3n+1 o 4 . 32n+1 [OO]
9. Hatéarozza meg az aldbbi sorozatok hatarértékét!
42n+1 + 3. 23n+2
@ V a,= T g [00]
3n—2 —4. 53n+1
(b) V a, = 9. 53n—2 1 4l+2n [—250]
5. 23n72 +3. 32n+1
© V a,= [0]

7 .8n+2 _ 32+3n
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73n+3 —6- 62n+1

d VvV an= 2.6n—2 4 93n—1
v _ _42n+2 +3. 23n71
€V an= 9. 7ntl  9int2
6—n+2 4 5n+7
OV oan = oo
3n+2 _ 4277,
@V a,=

572n _ 24n+1

10. Hatarozza meg az alabbi sorozatok hatarértékét!

@V a,=vVn+3—-vn-T

®) V ap,=+5n2—13—bn2+4

© V apn=V3n2+5n—v2n—5

@V an=V2+3n2—V3n+7+ T2
€ V an=VT7+4n — /3 +3n6+7n
) V ap=vV4+3n2+2n—V3n2+2n—2
@V an=VT2—5n—-13—vVn*t—n+2
(h) V ap,=V8n2+6n—11—+8n2—n+3

Q) V a,=V3n2—2+4n—\7+3n2—2n

GV an=V3+ T4 —n— Tt +3n—2

& V a,=V5+6n%+4n3 — /2nt + 6n8 + 3

DV ap,=vVn2+3n—13—Vbn2 —n+2

(m) V a, = 7

V3n2 +5n+3—v3n2 —Tn+ 12

11. Hatdrozza meg az aldbbi sorozatok hatarértékét!
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12. Hatarozza meg az alabbi sorozatok hatarértékét!

(a) V

(b) V

)V

(d Vv

(e) V

® v

(@ V

(h) V

n-+5 n+1
w=(its)
n+ 2

2n +6\"3
a":<2n+8)
3n—7\"3
an:(n—i-S)
n+ 14\ 271
a”:(n—?»)
4n + 6 2n+5
an:(7n—2)
n + 4\ 21
a":(7n+5)
o2 +2\"
an:<2n2+5>
n? 49 n3+2
o= (i)

1190 — 00 = —o0]
[e® +0 = e’
[e® —0=¢?
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7
™m=+3
1V an:<7n+5) [ = oo
3n+ 10
n2+3
. n2 41\
W= (n2_1> o
12n+3
™2 +4 0
&) V a, = <7n2+1> " = 1]
—11 n34n
OV ay = (9" ! ) e = 0]




