Pénzlugyi szamitasok — kamat,
hozam
Valto és értékelése

7. hét

2010.10.19.

2010.10.19.

Kamat — Hozam - Arfolyam
Kamat nem egyenld a hozammal!!

Kamat-Hozam-Arfolyam &sszefiiggés

A jelenlegi gyakorlat alatt a pénz
idéértékének figyelembe vételével —
Kamatszémitasi médokat gyakorolunk!

2010.10.19.

Kamat

» Egyszeriien fogalmazva a pénz
(helyesebben téke) szolgaltatasainak az
ara.

+ A kamat mindig egy pénzdsszeg, amit a
befektetéslink névértéke utan fizet meg
az, akinek a t6kénket kdlcsdn adtuk.

* Nominal kamat
» Realkamat fogalmai

2010.10.19.




Hozam

* Nem azonos a kamattal, tdgabb fogalom.

» Pontosan azt jelenti, amit kiérziink beléle,
azaz a pénzinkkel val6é gazdalkodas
hozadéka. A hozam ugyanis a
megkeresett kamatjovedelem és a
befektetésen keletkezett
arfolyamnyereség, illetve veszteség
Osszege.

2010.10.19. 4

2010.10.19.

Kamat — hozam - kovetkeztetés

+ Allandé kamatozasu kotvény esetében a
hozam akkor egyenlé a kamattal, ha a
kotvenyt kibocsataskor névértéken, vagy
élettartama alatt barmikor az addig felhalmozott
kamattal nbvelt névértéken vasaroljuk meg, és
lejaratig tartjuk, vagy pedig lejarat el6tt az addig
az idépontig felhalmozott kamattal névelt
névértéken adjuk el. Minden egyéb esetben
arfolyamnyereség, vagy -veszteség is
keletkezik. Az arfolyamveszteség lehetéségébdl
kovetkezik, hogy a hozam negativ is lehet.

2010.10.19. 5

Kamatszamitas (1)

+ Eves kamatlab megallapitasa =
Osszehasonlithaté befektetési lehetdségek

* Future Value (FV) = PV x (1+i)"

* Present Value (PV) =FV /(1+i) "

2010.10.19. 6




Kamat (2)

— Névleges kamatlab: i=mxj

* (m = éves kamatozasok szama)

* (j = egy évnél révidebb idészakra juté kamatlab)
— Effektiv kamatlab: r = (1+j)™— 1 = (1+i/m)™ -1

* j =egy évnél rovidebb idészakra kapott kamatlab

* m = éves kamatozasok szama

* i = névleges kamatlab
— Folytonos kamatozas: k=mIn (1 +i/m) =

In(1+r)
* m = éves kamatozasok szama
* k = folytonos kamatlab

* r = effektiv kamatlab
2010.10.19. 7

2010.10.19.

Kiegészit6 feladatok (1)

A pénz ara

» Elakarunk adni egy ingatlant, de a vevé a vételarnak
csak egy bizonyos hanyadat tudja most kifizetni. Az
ingatlan mai vételara 5 millié forint, a vevé most kifizetne
beléle 3 milli6 forintot, és azt ajanlja, hogy egy év mulva
2200000 forintot fog fizetni. Elfogadjuk-e az ajanlatot, ha
az egy éves futamidejl allamkotvények kamatlaba 12%7?

* Hany szazalékos kamatot ajanl a vevd? ................

* Mekkora ez a kamat ahhoz képest, mint amit mas
befektetéssel (allamkétvény) kapnék?

» Afentiek alapjan elfogadjuk-e az ajanlatot?

2010.10.19. 8

Kiegészitd feladatok (2)

Megoldas:

Vevé kamatajanlatanak szamitasa:

A jelenben nem finanszirozott 6sszeg: 5.000.000 —
3.000.000 = 2.000.000

Ajanlott 6sszeg 1 év mulva: 2.200.000

Eves kamat % = (FV/ PV)-1 = PV x (1+i)'/ PV = (2.200.000
/2.000.000)-1=0,1=10%

Az ajanlott kamat kevesebb, mint az allamkétvényen
elérhetd 12%-os hozam, ezért ezt az ajanlatot nem
fogom elfogadni.

Raadasul az allamkdétvény sokkal kisebb kockazatot
képvisel a valtonal.

2010.10.19. 9




Kiegészit6 feladatok (3)

» Egy befektetésre negyedévenként 4 %
kamatot fizetnek. Hany szazalék éves
egyszeri kamatot kell fizetni ahhoz, hogy
ugyanilyen kamatot kapjunk? Hatarozza
meg egyszerl és effektiv kamaszamitas
segitségével az éves kamatot! (Az
eredményt harom tizedesjegy
pontossaggal adja meg, kerekités nélkul!)

2010.10.19. 10

2010.10.19.

Kiegeszit6 feladatok (4)

Megoldas:

* anévleges kamatléb: ........... % 16
—-r=4x4% =16,000%

+ az effektiv kamatléb: .......... % 16,985

—r=(1+0,04) -1=16,985%

2010.10.19. 1

Kiegészit6 feladatok (5)

* Egy befektetés értéke 3,5 év alatt 800-rol
1.500-ra névekedett. Mekkora volt a
folytonos és az effektiv kamatlab? (Az
eredményt harom tizedesjegy
pontossaggal adja meg, kerekités nélkal!)

2010.10.19. 12




Kiegészit6 feladatok (6)

Megoldas:
« folytonos kamatlab: ............. % 17,960

—k=1/3.5x1In (1500/800) = 1/3.5 x In 1,875 =
0.17960 = 17,960%

« effektivkamatlab: ............... % 19,674
—1+r=(1,500/800) '35=1,19674
-r=19,674%

2010.10.19. 13

2010.10.19.

Feladatok (1)

I1l. 5. feladat:

Az On véllalkozéasa ugy dént, hogy 5 millid
Ft 6sszeget kivan lekdtni. Az éves
kamatlab értéke 10%.

Feladat:

Szamitsa ki, hogy mekkora lesz az indul6
befektetés jovéértéke 3,5 év mulval

2010.10.19. 14

Feladatok (2)

lll. 5. feladat (megoldas):

T=3

n=0,5

C,=5.000.000

C;=Cpn = Cox (1+)Tx (1+ n x i) = 5.000.000 x (1
+0,1)3x (1 + 0.5x0.1) = 5.000.000 x 1.331 x 1.05

Az indulé befektetés jovoértéke: 6.987.750 Ft

2010.10.19. 15




Feladatok (3)

Ill. 6. feladat:

Tegylk fel, hogy 100 $ Osszeget szeretnénk
betétként lekdtni negyedévente elszamolt éves
viszonylatban 12%-os kamathozam ellenében.

Feladat: Szamitsa ki, hogy az 6t6dik év végén
mekkora 6sszeggel fogunk igy rendelkeznil

2010.10.19. 16

2010.10.19.

Feladatok (4)

11l. 6. Feladat (Megoldas):

k=12%=0,12

m=4

C,=100

t=5

Cy=Cpx (1 + k/m)txm

C5=100x (1 +0,12/4)5x4=100 x 1,032°= 100 x 1,8061 = 180,61

Az 5. év végén : 180,61 $-al rendelkeziink.

2010.10.19. 17

Feladatok (5)

lll. 7. Feladat:

Vallalkozasanak 2,5 millio forintra lesz sziiksége a
jovbben, hogy 2,5 év mulva indulé beruhazast
finanszirozni tudjon. Az éves kamatlab értéke 10
%.

Feladat:

Szamitsa ki, hogy 2,5 év mulva bele tud-e fogni a
beruhazasba, hogy ha most a rendelkezésére
allé 2 millié forintjat a megadott adatok
ismeretében befekteti.

2010.10.19. 18




Feladatok (6)

lll. 7. Feladat — (megoldas)

r=10%=0,1
C,=2.000.000
t=2

n=0,5

Ci=Cyx (1+n)t
C ,5=2.000.000 x (1+0,12x (1+0,1x0,5) =
2.000.000 x 1,21 x 1,05 =2.541.000

2,5 év mulva 2.541.000 Ft-ja lesz, ezert bele tud
fogni a beruhazasba.

2010.10.19. 19

2010.10.19.

Feladatok (7)

I1l. 9. Feladat:

On ugy hatarozott, hogy 50 ezer Ft-ot
szeretne ma lekdtni. A bank évi 9 %-os
kamatot fog elszamolni.

Feladat: Szamitsa ki, hogy mennyi forinthoz
jutna 8 év mulva, ha a bank a kamatot
+ Evi kamatfizetéssel
 Félévenkénti kamatfizetéssel,
* Negyedévenkénti kamatfizetéssel,
* Folytonos kamatozassal hatarozta meg!

2010.10.19. 20

Feladatok (8)

1I.9. Feladat — (Megoldas)

C,=50.000

r=9% =0.09

t=8

Ci=Cox (1+r)t

Cg=50.000 x (1+0.09)8 = 50.000 x 1,9926 =
99.630

Eves kamatfizetés esetén 8 év mulva 99.630 Ft
6sszeghez jutunk.

2010.10.19. 21




Feladatok (9)
Co=50.000
k=9%=0.09
m=2
t=8
Ci=CoX (1+k/m)xm
Cg=50.000 x (1+0.09/2)82 = 50.000 x 1,0456 =
50.000 x 2,0224 = 101.120

Félévenkénti kamatfizetés esetén 8 év mulva
101.120 Ft 6sszeghez jutunk.

2010.10.19. 22

2010.10.19.

Feladatok (10)

C,=50.000

k=9% = 0.09

m=4

t=8

C;-Cyx (1+k/m)bm

Cg=50.000 x (1+0.09/4)8* = 50.000 x 1,0225%2 =
50.000 x 2,0381 = 101.905

Negyedévenkénti kamatfizetés esetén 8 év mulva
101.905 Ft 6sszeghez jutunk.

2010.10.19. 23

Feladatok (11)
i=9%
Co=50.000
e~2,71828
t=8
C;-Cyxet
Cg=50.000 x €80-09=50.000 x 2,0544 = 102.720

Folyamatos kamatfizetés esetén 8 év mulva
102.720 Ft 6sszeghez jutunk

2010.10.19. 24




Feladatok (12)

I1l. 10. Feladat:

Mekkora lesz az 1.000 Ft befektetéslink
értéke a negyedik év végén, ha a
befektetés folytonos kamatozassal évi 10
%-0s kamatot igér?

2010.10.19. 25

2010.10.19.

Feladatok (13)

[ll. 10. Feladat (megoldas)

+ C,=1.000

+e~271828

*+i=10% =0,1

* C,=Cyxetl

« C,=1.000 x e%01=1.000 x 1,492 = 1.492

» A befektetés értéke a negyedik év végén
1.492 Ft Gsszeg lesz.

2010.10.19. 26

Feladatok (14)

Ill. 11. Feladat

» Hatarozza meg azt, hogy mekkora az
egyéves kockazatmentes befektetések
varhaté nominalis hozama, ha a varhaté
inflacio értéke 14%-o0s, a kockdzatmentes
realhozam értéke pedig 2 %.
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Feladatok (15)

lll. 11. Feladat — (Megoldas)
Mea = 2% = 0,02

real —

p,= 14% = 0,14

rlnom= (rreal + 1) X (1 + pi)"I

Fnom= (0,02 +1) x (1 + 0,14)-1 = 1,02 x 1,14 -
1=1,1628 — 1 =0,1628 = 16,28%

Az egyéves kockazatmentes befektetések
varhaté nominalis hozama 16,28%.

2010.10.19. 28

2010.10.19.

Feladatok (16)

Ill. 12. Feladat

Melyik befektetést valasztana 2 évre az alabbiak
kozul?

- Eves kamatfizetés mellett évi 12,2%-o0s
névleges kamatot fizet.

- Féléves kamatfizetés mellett évi 12 %-os
névleges kamatot fizet.

- Negyedéves kamatfizetés mellett évi 11.8%-0s
névleges kamatot fizet.

- Folytonos kamatfizetés mellett évi 11%-os
névleges kamatot fizet.

2010.10.19. 29

Feladatok (17)

lll. 12. Feladat — (Megoldas)

k=12,2% =0,122

r=12,2%=0,122

Eves kamatfizetés mellett a hozam 12,2%

k=12%=0,12

m=2

r=(1+k/mym-1

r=(1+0,12/22—1=1,062-1 =1,1236 -1 =
0,1236 = 12.36%

Féléves kamatfizetés mellett a hozam 12,36%.

2010.10.19. 30
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Feladatok (18)

lll. 12. Feladat: - Megoldas (folyt.)

k=11,8% =0,118

m=4

r=(1+k/m)m-1

r=(1+0,118/4)*-1=1,1233 -1 = 0,1233 =
12,33%

Negyedéves kamatfizetés mellett a hozam:
12,33%

2010.10.19. 31

2010.10.19.

Feladatok (19)

lll. 12. Feladat — (Megoldas - folytatas)

k=11% =0,11

e~ 271828

r=ek—1

r=e'-1=1,163-1=0,1163 =11,63%
Folyamatok kamatfizetés mellett a hozam 11,63%.

A legkedvezdbb a féléves kamatfizetés melletti,
12,36% hozamu befektetés.

2010.10.19. 32

Feladatok (20)

lll. 13. — Harom befektetés koziil lehet valasztani.

- Az ,A” befektetésre évente egyszer 12 %-
kamatot fizetnek.

- A ,B” befektetésre félévenkénti kamatfizetéssel
évi 11,7%-kamatot fizetnek.

- A ,C” befektetésre folytonos kamatfizetéssel
11,5% kamatot fizetnek.

Melyik befektetést valasztana?

Szamitsa ki ezeknek a befektetéseknek az értékét
1 év, 5 év és 20 év mulva, ha a kamatokat ujra
befektetjuk!

2010.10.19. 33
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Feladatok (21)

k=12=0,12=12%

r=12%=0,12

Eves kamatfizetés mellett a hozam 12%.
t=1

FVi=Cq x (1 +r)t
FV,=1x(1+0,12)'=1x1,12=1,12
t=5

FVi=Cq x (1 +r)t

FVs5=1x (1+0,12)°=1 x 1,125=1,7623

2010.10.19. 34

2010.10.19.

Feladatok (22)

«t=20
FV,=Cy x (1 +r)t
FVy=1x (1+0,12)20 = 1 x 1,1220 = 90,6463

Az ,,A” befektetés jovoértékei:

- FV,=1,12
- FVy=1,7623
- FVy= 9,6463

Feladatok (23)

11,7% =0,117

N

+ k/m)™ -1

1+0,117/2)2-1 = 1,05852-1 = 1,1204-1 =0,1204 =
12,04%

féléves kamatfizetés mellett a hozam 12,04%.

t=1

FV = Cqy x (1 +r)t

FV,=1x(1+0,1204)"=1x 1,1204 = 1,1204

t=5

FV = Cy x (1 +r)t

FVs=1x (1+0,1204)°=1 x 1,12045 = 1,7655

2010.10.19. 36
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Feladatok (24)

«+ t=20
FVi=Cq x (1 +r)t
FVy=1x(1+0,1204)20= 1 x 1,120420 = 9,7154

Az ,,B” befektetés jovoértékei:
- FV,=1,1204
- FV5=1,7655
- FVy=9,7154

2010.10.19. 37

2010.10.19.

Feladatok (25)

k=11,5% =0,115

e~2,71828

r=ek-1
r=e%115-1=1,1219-1=0,1219=12,19%
folytonos kamatfizetés mellett a hozam 12,19%.
t=1

FV = Cqy x (1 +r)t

FV,=1x(1+0,1219)'=1x 1,1219 = 1,1219
t=5

FV = Cy x (1 +r)t
FVs=1x(1+0,1219)°=1x1,12195=1,7773

2010.10.19. 38

Feladatok (26)

< t=20
FV,=Cy x (1 +1)t

FV,0= 1 x (140,1219)20= 1 x 1,121920 = 9,9789
Az ,,C” befektetés jovoértékei:

- FV,=1,1219

- FV4=1,7773

- FV,=9,9789

A feladat megoldasaként a ,C” befektetést valasztanank.

2010.10.19. 39
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Valto fogalma (1)

+ Valto: Egy rovidlejaratd ép, ami egy késébbi fizetést
testesit meg. A valté lehet fizetési igérvény, vagy fizetési
felszdlitas.

* Aleszamitolasi érték a valto arfolyama, vagyis a jovében
varhato pénz jelenbeli pénzben kifejezett ara.

+ Future Value (FV) = PV x (1+i)"

» Present Value (PV) =FV/ (1+i)"

» Toredék év: FV = PV x (1+i)t

 Effektivkamatlab: r = (1+j)m—1

» Folytonos kamatozas: k =m In (1 + i/m) = In(1+r)

+ Diszkontlab =d =i/ (1 +1i)

2010.10.19. 40

2010.10.19.

VAlto (2)

VI. 8. feladat:

Az On véllalata egy 15 millio szallitoi kévetelés
kivaltasa fejében sajat valtot allitott ki. A valtd
kiallitdsanak ideje: 2004. 01.25., a lejarat
id6pontja pedig 2004.10.25. A kereskedelmi
hitelkamat értéke 18 %.

Feladat:

Hatarozza meg a kamatnapok szdmat és a valto
névertékét.

2010.10.19. 41

Valto (3)

VI. 8. feladat (megoldas):

Német modszer szerint — Jan. 25 — Okt. 25. — 270
nap a kamatnapok széma

Py=15.000.000
n=270/360=0,75

N = P, x (1+k, x n) = 15.000.000 x (1 +0,18 x 0,75)
=15.000.000 x (1+ 0,135) =

A valté névértéke: 17,025,000 Ft

2010.10.19. 42
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Valto (4)

VI. 9. feladat:

Az On véllalatanak birtokaban van egy 150 napos
25 millié forint értéka valté.

Feladat: Szamitsa ki, hogy mennyi volt a kivaltott
kovetelés értéke a valtd kidllitasanak
idépontjaban, ha a kereskedelmi hitelkamat
20%.

2010.10.19. 43

2010.10.19.

Valté (5)
VI. 9. Feladat (Megoldas):
N =25.000.000
n=150/360=0,4167
Po=N/(1+k,xn)=25.000.000/(1+0,2x0,4167) = 25.000.000/ (1
+0,08334) = 23.076.781

A kivaltott kdvetelés értéke: 23.076.781 Ft.

2010.10.19. 44

VAlto (6)

VI. 10. Feladat:

Az On véllalatanak birtokaban van egy 210 napos
15 millio forint értéki valté. A kereskedelmi
hitelkamat 18%. A lejarat elétt 60 nappal Onnek
surgdsen sziksége van a penzre. Ugy dontott,
hogy valtéjat a szamlavezetd bankjanal
leszamitoltatja 20 %-os leszamitolasi kamatlab
mellett.

Feladat:

Szamitsa ki mennyi pénzt fog kapni a banktol!

2010.10.19. 45
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Valtoé (7)
VI. 10. Feladat — (megoldas)

N = 15.000.000
n=60/360 = 0,1666

Po,=N/(1+k,xn)=15.000.000 / (1 + 0,2
0,16666) = 15.000.000 / 1 + 0,03332 =
14.516.316

A vallalat 14.516.316 Ft 6sszeget kap a
banktal.

2010.10.19. 46

2010.10.19.

Valto (8)

VI. 11. Feladat:

Egy kereskedelmi bank birtokaban van egy 20 millié forint
névértékl valtd, amit a 270 napos futamidé lejarata elétt
60 nappal szamitoltatott le egy lgyfele. A kereskedelmi
hitelkamat 16 %, a leszamitolasi kamatlab 18% volt. A
kereskedelmi bank ugy dontétt, hogy az MNB-vel
viszontleszamitoltatja a valtét. A valté 20 napot volt a
bank birtokaban. A refinanszirozasi hitelek kamatlaba 20
%.

Feladat: Szamitsa ki a kereskedelmi bank mekkora
Osszeget kap a viszontleszamitolas utan az MNB-t&l!

2010.10.19. 47

Valto (9)

VI. 11. Feladat — (Megoldas)

N = 20.000.000

n= (60 —20)/360 =40/360=0,1111

Py,=N/(1+Kk,xn)=20.000.000/(1+0,2x
0,1111) = 20.000.000 / (1 + 0,02222) =
19.565.260

A kereskedelmi bank 19.565.260 Ft
Osszeget kap az MNB-t4l.

2010.10.19. 48
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VAlto (10)

VI. 12. Feladat:

Az On véllalata 2004.01.20-an egy 5 millio forint
értékl kovetelése fejében valtot kapott, aminek
a lejarata 2004.11.20. A kereskedelmi
hitelkamat 16%-os. A valtét 2004.08.20-an a
szamlavezeté bankjanal leszamitoltatta évi 17%-
os leszamitolasi diszkontlab mellett. Majd
2004.10.20-an a bank az MNB-nél
viszontleszamitoltatta 18%-os refinanszirozasi
kamatlab mellett.

2010.10.19. 49

2010.10.19.

Valto (11)

VI. 12. Feladat (Folyt.)

a) Szamitsa ki, hogy mekkora a leszamitolt valtékamat és
mennyiért vette meg a bank vallalatatol a valtét?

b) Szamitsa ki, hogy mekkora a kereskedelmi bank
valtéleszamitolasbdl szarmazé kamatjovedelme,
mekkora 6sszeget kapott az MNB-t6l és mekkora a
viszontleszamitolt valtékamat?

2010.10.19. 50

VAlts (12)

VI. 12. Feladat — (Megoldas)

Valté futamidejében foglalt kamatnapok szama:
2004.01.20 — 2004.11.20 = 300 nap

P, = 5.000.000

n=300/360 = 0,83

Po=N/ (1 +k,x n) = 5.000.000 x (1 + 0,16 x
0,8333) = 5.000.000 x (1 + 0,1333) = 5.666.500

AValtd névértéke: 5.666.500 Ft

2010.10.19. 51
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VAlto (13)

VI. 12. Feladat — (Megoldas — folyt. 2)

Kereskedelmi banki leszamitolas:

Kamatnapok szama: 2004.08.20 — 2004.11.20. = 90 nap

N =5.666.500

n =90/360 = 0,25

Py=N/(1+k,xn)=5.666.500/(1+ 0,17 x 0,25) =
5.666.500/ (1 + 0,0425) = 5.435.492 Ft.

A kereskedelmi bank 5.435.492 Ft 6sszegért vasarolta meg
a valtét.

5.666.500 — 5.435.492 = 231.008 Ft.
A leszémitolt valtékamat = 231.008 Ft.
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Valto (14)

VI. 12. Feladat — (Megoldas — folyt. 3)

MNB viszontleszamitolas:

N = 5.666.500

n=30/360 = 0,083

P,=N/(1+Kk,xn)=5.666.500 / (1+0,18 x
0,083) = 5.666.500 / (1+0,015) =
5.582.759 Ft.

A kereskedelmi bank 5.582.759 Ft-ot kapott
az MNB-t6l.
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VAlto (15)

VI. 13. Feladat:

On egy 2 millié forint értéki kdvetelése
fejében 2004.01.15-én egy 2,3 millié forint
névértekl valtét kapott.

Feladat:

Hatarozza meg a valté lejarati idépontjat, ha
tudja, hogy a kereskedelmi hitelkamat
20%.
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VAlto (16)

VI. 13. Feladat — (Megoldas)

P,=2.000.000

N = 2.300.000

Po=N/(1+k,xn)

n = ((N/Pg)-1)/k, = ((2.300.000 / 2.000.000) -1) /
0,2=(1,15-1)/0,2=0,15/0,2=0,75

A kamatnapok szama 0,75 x 360 nap, azaz 270
nap, 9 hénap.

A valto lejarati idépontja 2004.01.15-t61 szamitott 9
hénap, azaz 2004.10.15.
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Kérdések?

Kdszdném a figyelmet!
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